Megyei Matematikaverseny

1. Oldd meg a kovetkezd feladatokat!

Javitasi utmutaté 1. fordulé
11. osztaly - gimnazium

2024/2025. tanév

a) Egy torony arnyéka a vizszintes talajon kétszer olyan hosszl, mint a torony magassaga. Hany fokos szdget zar be ekkor

a Nap sugara a vizszintes talajjal?

b) Sorold fel azokat az 5-tel oszthaté haromjegyli pozitiv egész szamokat, amelyek harom kiilonb6z6 szamjegyet, a 0-t,

az 5-0t és a 7-et tartalmazzak!

¢) 0ldd meg az x> —9x =0 egyenletet a valos szamok halmazan!

d) Addmega b vektort a koordinataival, ha a (6;4) & a —b (11;5)!

Megoldas:

a) 27° 2 pont
b) 750; 570, 705 3 pont
c) x1=0;x,=-3; x3=3 3 pont
d) b(-5;-1) 2 pont
Osszesen: 10 pont

2. Oldd meg a valds szamok halmazéan a Vx—3++v5-x = \{v¥x-3+2 egyenletet!

Megoldas:

Az egyenlet 3 <x <5 feltételnek megfeleld valos szamokon értelmezett 1 pont
Az egyenlet mindkét oldalat négyzetre emelve:

x—3+5—x+24x=3-4/5-x=4x-3 +2, amibél 2 pont
2\/x—3-\/5—x =«/x—3, 2 pont
majd ujra négyzetre emelve 4 (x—3)(5 —x)=x-3. 1 pont
Innen x—3=0 vagy 4(5—x)=1. 1 pont
fgyx1=3 ésxz=%. 2 pont
Ellendrzés 1 pont
Osszesen: 10 pont

3. Lassan 30 éve minden év julius masodik hétvégéjén megrendezik a Bajai Half6z6 Fesztivalt. Ezen a kiilonb6z6 programok
mellett a varos foterén barati tarsasagok, csaladok bogracsban halat f6znek. Idén harom csapat 1étszamai kozott az alabbi

érdekességek voltak megfigyelhetok:

e alétszamok szorzata 2024;

e alétszamok Osszege négyzetszam;

¢ mindhdrom csapat legalabb 2 f6s volt.
Hany 6 volt a csapatok 1étszama?

Megoldas:

A 2024-et fel kell bontani harom egynél nagyobb pozitiv egész szam szorzatara.

Mivel 2024=2311-23, ezért a lehetséges szamharmasok:

0sszeg
212 [506] 510
214|253 | 259
2111 ] 92 105
2122 46 70
2123 | 44 69
4111 46 61
41221 23 49
8|11 23 42

A szamharmasok koziil csak a 4; 22; 23 felel meg a masodik feltételnek,

tehat a csapatok 4; 22 és 23 fosek voltak.

1 pont

8 pont

1 pont

Osszesen:

10 pont



Megyei Matematikaverseny Javitasi utmutaté 1. fordulé 2024/2025. tanév
11. osztaly - gimnazium

4. Egynégyzet minden oldalat felosztottuk 11 egyenld részre. Hany olyan haromszog van, amelynek a csticsai az osztaspontok
koziil keriilnek ki?

Megoldas:

Két eset lehetséges.

1. eset: Ha a négyzet harom oldalan egy — egy haromszog cstics van. 1 pont
Azt, hogy a négyzet melyik oldalain vannak a haromszog csucsok,

4 féleképpen valaszthatjuk ki 1 pont
Az egy négyzet oldalon 1évé osztaspontok kozil 10 féleképpen valaszthatjuk ki,

hogy melyik lesz a haromszog cstcsa. 1 pont
fgy ebben az esetben a lehetséges haromszogek szama: 4 -10°=4000. 1 pont
2. eset: Ha a négyzet egyik oldalan két haromszog csucs van

és a harmadik egy masik négyzet oldalon. 1 pont
Azt az oldalt, amelyiken két csticsa lesz a haromszognek, 4 féleképpen valaszthatjuk ki. 1 pont

Az egy oldalon 1évé osztaspontok koziil a két csucsot %=45 féleképpen valaszthatjuk ki. 1 pont

A t6bbi harom oldalon 1év6 osztaspontok koziil barmelyik lehet

a harmadik kivalasztott pont, ez 30 eset. 1 pont
fgy a lehetséges haromszogek szama: 4 -45 -30=5400. 1 pont
Tehat az osztaspontok 6sszesen 4000+ 5400=9400 haromszoget hataroznak meg. 1 pont
Osszesen: 10 pont

5. Egy hurtrapézba az oldalait érinté 12 egység sugarti kor irhatd. A trapéz rovidebbik parhuzamos oldala 16 egység hosszu.
Hany egység hosszuak a trapéz ismeretlen oldalai és 4tl6i?

Megoldas:
A trapéz magassaga megegyezik a kor atmérdjével,

igy m=2r=24 egység. 1 pont
A trapéz érinténégyszog, igy a+c=2b, amibol a=2b-16. 2 pont
Az AED derékszogl haromszdgben felirva a Pitagorasz-tételt: b

2
m2+(a;c] =p?, 2 pont

5 A

, 2b—-32 . "
igy 24>+ (TJ =b?%, amibdl =26, és a=2-26-16=736. 1 pont
Az EBD derékszogii haromszdgben felirva a Pitagorasz-tételt: m2+[aT+cj =¢. 1 pont
Ezek alapjan a trapéz atloja: e=+1252 =35,4. 2 pont
Tehéat a trapéz ismeretlen oldalai a=36 és b=26 egység,
atloi pedig 35,4 egység hosszuak. 1 pont
Osszesen: 10 pont
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Barmelyik feladat eredményének indoklas nélkiili kozlése esetén a versenyzo csak a valaszra adhato pontot kap-
hatja. Tobb megoldasbol csak egy (a jobb) kaphat pontot. Az itmutatoban kozoltektdl eltérd, de kifogastalan in-
doklast megoldasok egyenértékiiek a bemutatott megoldasokkal. Az elérheté maximalis pontszam 50 pont.

Kecskemét, 2024. december 2.
A Szervezdbizottsag



