Megyei Matematikaverseny Javitasi utmutaté 1. fordulé 2024/2025. tanév
10. osztaly - gimnazium

1. Oldd meg az alabbi feladatokat!

x+38

2
x +8-x

b) Mekkora az egységsugaru kor 270°-0s kdzépponti szogéhez tartozo ivének hossza?
¢) Dontsd el mind a harom egyenldségrél, hogy igaz vagy hamis!

A J(e-2) =2y B)(x—2) =x-2 O)(x—2f =2-x

d) 0ldd meg a valos szamok halmazan az x?>—4x =0 egyenletet!

a) Add meg az algebrai tort értelmezési tartomanyat, majd egyszerisitsd a tortet!

Megoldas:

@) XeR\(-8; 0}, © 3 pont
3-m

b) - 2 pont

¢) A:igaz, B: hamis, C: hamis 3 pont

d) x1=0,x,=4 2 pont

Osszesen: 10 pont

2. Hatarozd meg azt a haromjegyl pozitiv egész szamot, amelyre a kovetkezdk teljesiilnek:
o atizes helyi értéken all6 szamjegye szamtani kdzepe az egyes €s a szdzas helyi értéken allo szamjegyének;
e aszam értéke 42,5-szerese a szamjegyei dsszegének;
¢ ha kivonjuk belble az els6 és az utolso szamjegyek felcserélésével kapott szamot, akkor 198 lesz az eredmény.

Megoldas:

Legyen a haromjegyii szam: abc ! 1 pont
Az 1. feltétel alapjan 2b=a+c. 1 pont
A 2. feltétel alapjan 100a+10b+c=42,5(a+b+c). 1 pont
A 3. feltétel alapjan 100a+10b+c—(100c+ 10b+a)=198. 1 pont
A 3. egyenletbdl 99a—99¢=198, amib6dl a—c=2, igy a=c+2. 1 pont
Ezt behelyettesitve az els6 egyenletbe: b=c+1. 1 pont
Ezeket behelyettesitve a masodik egyenletbe:

100(c+2)+10(c+1)+c=42,5(c+2+c+1+c) 1 pont
111c+210=127,5¢+127,5, amibdl ¢=5 1 pont
fgy a keresett szam 765. 1 pont
Ellen6rzés 1 pont
Osszesen: 10 pont

3. Hatarozd meg a 72 legkisebb olyan tobbszordsét, melynek szamjegyei kozott csak a 0 és az 1 szerepel!

Megoldas:

A 72=8-9 ¢és (8;9)=1, ezért barmely tobbszordse is oszthato 8-cal és 9-cel. 2 pont
A 8-cal valo oszthatosag a szam utolsé harom helyi értéken allo

szamjegyei alapjan donthet6 el. 1 pont
A szamjegyekre vonatkozo feltételek miatt az utolsdé harom helyi értéken:

000; 001; 010; 100; 011; 101; 110 és111 allhat. 2 pont
Mivel 1000 oszthat6 8-cal, az 1; 10; 100; 11; 101; 110 és 111 nem,

ezért csak a 000 végzodés a megfeleld. 1 pont
Mivel a szdmjegyek kozott csak 1 és 0 szerepelhet, ezért

a 9-cel valo oszthatosag szabalya miatt az 1-esek szama 9k ( k pozitiv egész ). 3 pont
fgy a legkisebb megfeleld szam: 111111111000. 1 pont
Osszesen: 10 pont

Megjegyzés: Ha valaki probalgatassal talalja meg a szadmot, és nem irja le az dsszes esetet, akkor annak indok-
lasa nélkiil, hogy az a legkisebb csak 6 pontot kapjon.

4. A kovetkezd kérdések ugyanarra a hatoldalil szabalyos sokszogre vonatkoznak.
a) Mekkorak a sokszog bels6 szogei?
b) Hany atloja van a sokszognek?
¢) Milyen hosszl a leghosszabb atlo, ha a szabalyos sokszog beirt korének sugara 15 cm?
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Megoldas:
a) A sokszog bels6 szogei: w alapjan 4'1680 =120", 2 pont
b) A sokszog atldinak a szama: @ alapjan % =0. 2 pont

¢) A szabalyos hatszog leghosszabb atldja a koril irt korének atmérdjével egyenld hosszi. 1 pont
A szabalyos hatszdg felbonthat6 6 darab szabalyos haromszogre,

amelyeknek oldala a hatszdg oldalaval egyezik meg. 1 pont
A szabalyos haromszog magassaga a hatszogbe irhatd kor sugaraval egyenld. 1 pont
A szabalyos haromszog magassaga: m =§ a. 1 pont
Mivel m=R, ezért §R=15,

, 30

igy R=>2=1043. 1 pont
gy NG p
Tehat a szabalyos hatszog leghosszabb atlojanak a hossza: e=2R=20 J3=34,64 cm. 1 pont
Osszesen: 10 pont

5. 0Oldd meg az x> —)?+2x—6y—25=0 egyenletet a pozitiv egész szdmok halmazan!

Megoldas:

Az egyenlet teljes négyzetté alakitas utan: (x+1)*—(y+3)*=17. 2 pont
Az egyenlet bal oldalat szorzatta alakitva: (x+y+4)(x—y—2)=17. 2 pont
Mivel x; yeZ' és 1-17=17-1, 1 pont
ez€rt x+y+4=1¢ésx—y—2=17 vagy x+y+4=17 és x—y—-2=1. 2 pont
Az elsO esetben: x=8 és y=—11, ami nem megoldas. 1 pont
A masodik esetben: x=8 és y=35. 1 pont
Ez megoldasa is az eredeti egyenletnek. 1 pont
Osszesen: 10 pont

* ok ok ok %k

Barmelyik feladat eredményének indoklas nélkiili kozlése esetén a versenyzo csak a valaszra adhatd pontot kap-
hatja. Tobb megoldasbol csak egy (a jobb) kaphat pontot. Az itmutatoban kozoltektdl eltérd, de kifogastalan in-
doklasu megoldéasok egyenértékiick a bemutatott megoldasokkal. Az elérheté maximalis pontszam 50 pont.

Kecskemet, 2024. december 2.
A Szervezdbizottsag



