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Kedves Olvaso!

Koszonjiik, hogy eddig eléfizetdje és olvasoja volt az ABACUS folyoirat-
nak. Bizunk benne, hogy az elkdvetkez6 évben is eléfizetdink kozott tudhatjuk.

Az Abacus Ujsag 8 honapon keresztiil jelenik meg (szeptembertdl aprilisig).
Az Ujsagot az idei tanévhez hasonl6an online formaban is kiadjuk. Természe-
tesen az Ujsagot papir alapon tovabbra is meg lehet rendelni. A megrendelés a
www.mategye.hu honlapon 1év6 megrendeld lap kitoltésével és az eldfizetési
dij befizetésével lehetséges. Az eldfizetési dijat a Mategye Alapitvany
OTP 11732002-20335263 szamlajara lehet befizetni.

Az idei elofizetoink kedvezményesen rendelhetik meg a jovo €vi ujsagot.
A kedvezményes ar 2024. szeptember 20-ig érvényes. Késobbi idépontban
torténd megrendelés esetén mar csak az 0j aron lehet el6fizetni a lapot. A ked-
vezményes ¢€s 1 eldfizetési dijakat a 2024/2025-6s tanévre az alabbi tablazat
tartalmazza.

Az ABACUS ujsag elofizetési dijai:

Kedvezményes ar
(a 2023/24-es eldfizetGinknek;
érvényes: 2024.09.20-ig)

Teljes ar
a 2024/25-6s tanévre

példanyszam eldfizetési dij példanyszam eldfizetési dij

= 1db 10000 Ft - 1db 10500 Ft
2 2db 8500 Ft 2 2 db 9000 Ft
E, 3 db 8000 Ft E, 3-9 db 8500 Ft
< 4-19 db 7500 Ft < 10-19 db 8000 Ft
> 20 db-tol 7000 Ft > 20 db-tol 7500 Ft

Online 5500 Ft Online 6000 Ft
Mategy,e Alapit,vén’ynél 6500 Ft Mategy’e Alapl'tyér}ynél 7000 Ft

személyesen atvéve személyesen atvéve

MATEGYE Alapitviany 6001 Kecskemét, Pf. 585
E-mail: abacus@mategye.t-online.hu
Telefon: 76/483-047

Pontversenyek: Az Uijsagban meghirdetett pontversenyekre (matematikai
pontverseny, matematikai problémak, logigrafika, sakk, fizika, szamrejtvények
és sudoku) csak az 0ijsag nyomtatott vagy online megrendelésével Iehet nevezni.



Egy 0jsdg megrendelésével vagy egy online nevezési dij befizetésével csak
egy tanul6 nevezhet, de akar az 6sszes pontversenyre is.

A pontversenyeken csak a benevezett tanulok eredményeit értékeljiik és
dijazzuk.

A pontversenyek kiirasa az Gjsag szeptemberi szamaban jelenik meg.
A nyarra minden kedves Olvasonknak kellemes pihenést kivan:

Csordas Péter Magyar Zsolt
felelos szerkeszto foszerkeszto
k ok ok ok ok
PALYAZAT

A Matematikdban Tehetséges Gyermekekért Alapitvany Kuratoriuma palya-
zatot ir ki az ABACUS matematikai lapok 10-14 éveseknek cimii kiadvany ked-
vezményes megrendelésére altalanos iskola 3-8. osztalyos tanuldi részére. A pa-
lyazat csak online megrendelés esetén érvényes. Ha valaki papir alapon is meg
szeretné rendelni, annak a nyomdakoltséget és postazasi koltséget is ki kell fi-
zetni. Ebben az esetben keresse alapitvanyunk munkatarsait.

Azok a tanulok palyazhatnak, akiknek testvére megrendeldje az ujsagnak és
résztvevoje a matematikai pontversenynek. A palyazatot sziil6 vagy pedagogus
nyujthatja be. Két testvér esetén egyikiik a lapot 3000 Ft-ért rendelheti meg.
Harmadik ¢€s esetleges tovabbi testvérek a lapot ingyenesen rendelhetik meg.

Palyazni kizarolag a MATEGYE Alapitvany honlapjan (www.mategye.hu)
talalhato palyazati trlap letoltésével lehet. A letoltott, majd kinyomtatott palya-
zati Urlapot kitoltve kell levélben elkiildeni a MATEGYE Alapitvany cimére
(6001 Kecskemét, Pf. 585). A boritékra kérjiik rairni: ABACUS pélyazat.

A palyazat benyujtasanak hatarideje: 2024. szeptember 12.
A palyazat elbiralasa: 2024. szeptember 19.
A palyazat eredménye a www.mategye.hu honlapon tekintheté meg.

Kedvezményes palyazat esetén a palyazat csak abban az esetben érvényes,
ha az elbiralast kovetéen az 0jsag kedvezményes elofizetési dija befizetésre
kertil.



LURKO-LOGIKA

rovatvezetd.: Bagota Monika

A marciusban kitizott feladatok megoldasai

A.1554. Ancsa, Betti és Cili szamokat irnak egy papirlapra. Ha Ancsa keriil sorra,
akkor a papiron levé szamot ki kell radiroznia és helyette a kétszeresét kell felirnia. Betti
3-mal kisebb, Cili pedig 5-tel nagyobb szamot kell, hogy a papirra irjon az eredeti he-
lyett. Milyen sorrendben kell a papirra irniuk, hogy végiil 11 legyen a papiron, ha kez-
detben a 6 szerepelt €s mindegyikiik egyszer ir a lapra?

Megoldas: Kiprobalva a lehetséges miveleti sorrendeket, konnyen lathato,

hogy a (6—3)-2+5 esetben lesz 6-bol kiindulva az eredmény 11. Tehat Betti,
Ancsa, Cili sorrendben irtak a lanyok a papirlapra.

A.1555. Kata szombaton kezd hozza egy konyv elolvasasahoz. Elhatarozza, hogy
vasarnaponként 30 oldalt olvas, a tobbi napokon pedig 6 oldalt. Hany nap alatt végez az
570 oldalas konyvvel?

Megoldas: Kata egy hét alatt 30+6-6=66 oldalt olvas. 8 teljes hét alatt
8-66=>528 oldalt olvas és marad még 42 oldal. Mivel azonban Kata szombaton
kezdte el a konyv olvasasat, igy azon a csonka héten (szombat-vasarnap) elol-
vasott 36 oldalt, maradt tehat még egyetlen napra 6 oldal. Kata tehat 8-7+
+1+1+1=59 nap alatt fejezte be a kdnyv olvasasat.

A.1556. Epitsiink lépcsoket 4 iranyban szines rudakbol (lasd &bra)!

5 & OF

1. 1épcsd 2. 1épcsd 3. 1épcsd 4. 1épcsd

Az 1. Iépcs6t 1, a 2. 1épcesdt 6 fehér kiskockabol tudjuk felépiteni, csak fehér kiskockakat
hasznalva. Szamitsuk ki, hogy a 3. és a 4. Iépcsdt hany fehér kiskockabol tudjuk felépiteni!

Megoldas: A 3. 1épcs6 egy szinttel lett magasabb a 2. 1épcsonél. A legalso
szinten 9 fehér kiskocka helyezkedik el, igy a 3. 1épcsé 6 +9=15 fehér kiskoc-
kabol all. A 4. 1épcsé egy szinttel lett magasabb a 3. 1épcsonél. A legalso szinten
13 fehér kiskocka helyezkedik el, igy a 4. 1épcs6 15+13 =28 fehér kiskockabol
all.



A.1557. Az 1. abraba berajzoltuk (0;0)-tol

1557. \ 03230 03
(3;3)-ig az 0sszes lehetséges domindt ugy, hogy

mindegyik domino csak egyszer fordulhat eld. 20120 20
Hogyan tudtuk ezt megtenni? Segitségameg- 3 1 1 3 0 31
oldéshoz: A (2;2)-es dominé csak az dbrajobb 3 | | 2 9 3 1

also sarkaban lehet, mivel csak ott fordul el6 | 4bra 2 4bra
két 2-es egymas mellett (lasd 2. abra). ' '
Megoldas: A (3;3)-as dominé beraj- 0 3

zolasaval érdemes kezdeni a megol- o

dast, mivel ez a dominé csak az abra 1

bal also sarkaban lehet, mivel csak itt I

fordul el6 két 3-as egymas szomszédja- 1

ként (1asd 1. abra). Innen pedig a (0;0)
¢és az (1;1) domindk helyes berajzola-
saval mar megkapjuk a feladvany meg-
oldasat (lasd 2. abra).

1. abra 2. abra

A.1558. Az abrakon egy idegen orszag pénzérmeéit latjuk, mindegyik érme értéke
egész szam.

o® A A
OO A A o AL

Ez Osszesen 39 eziistot ér  Ez 0sszesen 101 eziistot ér

Mennyi lehet az érmék értéke? frd be a tablazatba!
(Vigyazz! Lehet, hogy tobb hely van, mint lehetdség.) OJ

Megoldas: Az elsé pénztarca levd érmék alap-
egoldas: Az elsé pénztarcaban levé érmék alap A . s 9

jén tudjuk, hogy 3 haromszog ¢s 4 kor alaku érme
39-et ér. Innen kapjuk, hogy ha a haromszog 1-et ér, Ol 9] 6 3
akkor a kor 9-et kell, hogy érjen. Ebbol pedig a ma- |:| 3l | 79 | 77
sodik pénztarcaban levé érmék értéke alapjan kovet-
kezik, hogy a négyzet 81-et ér. A haromszog értéke nem lehet 2; 3; 4 mert akkor
a kor értéke nem lenne egész szam. Ha a haromszodg 5-6t ér, akkor a kor 6-ot
kell, hogy érjen. Ebbdl pedig a masodik pénztarcaban levo érmek értéke alapjan
kovetkezik, hogy a négyzet ekkor 79-et ér. A haromszdg értéke nem lehet 6; 7;
8 mert akkor a kor értéke nem lenne egész szam. Ha a haromszdg 9-et ér, akkor
a kor 3-at kell, hogy érjen. Ebbdl pedig a masodik pénztarcaban levo érmék értéke
alapjan kovetkezik, hogy a négyzet ekkor 77-et ér.




A haromszog értéke nem lehet 10; 11, mert akkor a kor értéke nem lenne egész
szam. A haromszog értéke 11-nél nagyobb sem lehet, igy a lehetséges megolda-
sok az abran lathatdak.

A.1559. Folytasd a megkezdett sorozatot harom kiilonféle szabaly szerint 5-5 taggal!
4;8;12; 16; ...
Fogalmazd meg a képzési szabalyokat is!

Megoldas: A feladatnak szamos helyes megoldasa van, nézziink ebb6l harmat!
a) Els6 sorozat: 4; 8; 12; 16; 20; 24; 28; 32; 36; ... A képzési szabaly: a sorozat
egymast kovetd tagjai mindig 4-gyel nének.

b) Masodik sorozat: 4; 8; 12; 16; 4; 8; 12; 16; 4; 8; 12; 16; .... A képzési szabaly:
a sorozatban a 4; 8; 12; 16 szamok ismétlodnek folyamatosan.

¢) Harmadik sorozat: 4; 8; 12; 16; 12; 8; 4; 8; 12; 16; 12; 8; 4; .... A képzési
szabaly: a sorozatban a 4; 8; 12; 16; 12; 8 szamok ismétlédnek folyamatosan.
Megjegyzés: Az értékelés soran barmilyen 4; 8; 12; 16 kezdetl sorozatot elfo-
gadunk, amelynek képzési szabalyat helyesen adja meg a tanulo.

A.1560. Van-e olyan szam, amelyhez, ha hozzaadjuk a szamjegyeinek 0sszegét,
éppen 2025-6t kapunk?
Megoldas: Konnyen lathatd, hogy a 2000-nél nagyobb szamok koziil csak a
2016 lesz megfeleld, hiszen 2016+9=2025. Koénnyen ellendrizhet az is, hogy
1999 és 1990 kozott is van egy megoldas, hiszen 1998 +27=2025. Az 1989
vagy annal kisebb szamok nem lehetnek megfeleldk, hiszen 1989+27=2016
(és az 1989 esetében a lehetd legnagyobb a szam és a szamjegyek 6sszege), tehat
az 1989 vagy annal kisebb szamok esetében egy szam és szamjegyeinek dsszege
minden esetben kisebb lesz, mint 2025. {gy a feladatnak két megoldasa van:
2016 és 1998.

A Lurko-logika megoldasait Rapcso 1bolya lektordalta.
k sk ok ok ok

A pontverseny pontszamaival kapcsolatos reklamdciok e-mailben
(abacus@mategye.t-online.hu) torténd beérkezésének hatdarideje:
2024. mdjus 25. 16 ora

k sk ok ok ok

A pontverseny eredményét a www.mategye.hu honlapon tessziik kozzé
2024. majus 31-én. A dijazasban részesiilok oklevelét, dijat a megrendeldk ci-
mére postazzuk.



MATEMATIKAI PONTVERSENY

rovatvezetok: Csik Zoltan, Kosa Tamads és Magyar Zsolt

A marciusban kitiizott feladatok megoldasai

B.1573. Rajzoljunk egy kis szabalyos hdromszdget, majd a kdvetkezd abran ezt a
haromszoget rakjuk korbe ugyanilyen kis haromszogekkel egy rétegben ugy, hogy egy
nagyobb szabalyos haromszdget kapjunk. Majd ezt a masodik haromszoget is rakjuk
korbe kis szabalyos haromszogekkel ugy, hogy egy nagyobb szabalyos haromszdget
kapjunk, és igy tovabb... .

/\
VAVAN
/ A\
yANAYA \

Hény kis haromszogbdl all a negyedik ilyen haromszog?

Megoldas: A negyedik haromszog oldalanak hossza 10 egység.

Az also sorban 19, a felette 1évoben 17; 15; ...; 3 és 1 kis haromszog van, igy a
kis haromszogek szama: 19+17+15+...+5+3+1=20-5=100.

Vagy a haromszogek szama: 10+9+9+8+8+7+7+...+3+3+2+2+1+1=
=10-10=100

B.1574. Egy konyvtarban a kdlesdnzési id6 lejarta utan minden késedelmes napért
konyvenként 35 Ft késedelmi dijat kell fizetni. Azonban ha valaki bejelenti, hogy a
konyv elveszett, akkor nem fizet késedelmi dijat, hanem ki kell fizetnie a kdnyv arat,
amibdl a konyvtar ujra megveszi a konyvet. Karcsi két konyvet kdlesonzott ki, az egyik
ara gjonnan 1260 Ft, a masiké pedig 2160 Ft.

a) Mennyit fog Karcsi fizetni a konyvtarnak, ha a két konyvvel 40 napot késett, és a
lehetd legkevesebb pénzt akarja elkdlteni?

b) Hany nap késés utan érdemes inkabb mindkét kdnyvet kifizetni, mint késedelmi dijat
fizetni, ha a lehet6 legkevesebb pénzt akarja elkdlteni?

Megoldas: a) Ha 40 napot késett, akkor 1400 Ft késedelmi dijat kell fizetnie
konyvenként. Ebben az esetben az 1260 Ft-os konyvet érdemesebb kifizetnie, a
masikat pedig potdijaznia, igy dsszesen 2660 Ft-ot fog fizetni.



b) Ahhoz, hogy a 2160 Ft-os konyvet se legyen érdemes potdijaznia, 62 napot
kell késnie. Ugyanis 61-35=2135, tehat 61 nap késés esetén még kevesebb a
fizetend6 potdij, mint a kdnyv ara, de 62 nap esetén mar nem.

B.1575. Egy dobozban van harom papircetli, melyek mindegyikére egy-egy pozi-
tiv szamot irtunk. Az 9sszes lehetséges modon kihuzunk valahany cetlit a dobozbol és
vessziik a cetliken 1év6 szamok 0sszegét. (Ha egy szamot huzunk ki, akkor azt a szamot
vessziik, ami a cetlin van. Minden huizas utan a kihuzott cetliket visszatessziik a do-
bozba.) Milyen szamok lehetnek a cetlikre irva, ha az igy kapott eredmények mind kii-
16nb6z06, szomszédos egész szamok? (Elég megadni harom megfeleld szamot!)

Megoldas: 1;2; 4 esetén a kapott eredmények: 1; 2; 3; 4; 5; 6; 7, ami megfe-
lelo.
B.1576. Egy focimérkdzes végeredménye 3:2 lett a hazai csapat javara. Hanyfé-

leképpen alakulhatott ki ez a végeredmény, ha volt olyan idészaka a mérk6zésnek, ami-
kor a vendégcsapat vezetett?

Megoldas: Irjuk fel golonként a lehet- 1o 20 30~5. 1
séges allasokat és kossiik Ossze azokat, 020\-\1 1—2:1 / Gpm =32
melyek egymas utan megvaldsulhatnak \-/-/

(lasd abra). Ha a vendégcsapat vezetett valamikor, akkor ez lehetett 0:1; 0:2;
1:2; ezek a sziirkével jelolt allasok. Csak olyan allassorozaton (Gtvonalon) ke-
resztiil juthatunk el a 0:0-bdl a 3:2-h6z, ami atmegy (legalabb) egy sziirkével
jelolt allason.

A lehetséges allassorozatok:

1. 0:0; 1:0; 1:1; 1:2; 2:2; 3:2 (1:0-on keresztiil csak ez lehetséges.)

2. 0:0;0:1; 1:1; 2:1; 3:1; 3:2

3. 0:0;0:1; 1:1; 2:1; 2:2; 3:2

(A 2:1-bdl 2 befejezés van és a 2:1-hez csak egyféleképpen juthatunk.)

4, 0:0;0:1; 1:1; 1:2; 2:2; 3:2

5. 0:0;0:1;0:2; 1:2; 2:2; 3:2

Ot lehetdség van.

B.1577. Kati minden hétkdznap az iskoldban van délutan 14 oraig. Pénteken mar
otthon volt, amikor elkezdett olvasni egy konyvet. Amikor elkezdte olvasni, ranézett a
digitalis kijelz6s orajara. (Az 6ra 00:00 perctdl 23:59-ig mutatja az iddt.) 47 perc eltel-
tével ismét ranézett az oOrdjara, és €szrevette, hogy a most mutatott idépontban és az
el6z6 idopontban Osszesen 8 kiilonbozé szamjegyet latott. Hany orakor kezdhette el a
konyvet olvasni?

Megoldas: Ha 19 ora el6tt kezdte volna el olvasni a konyvet, akkor az elsd
szamjegy 47 perc elteltével még mindig 1-es lett volna, igy 19 6ra utan kellett

7



kezdenie, hogy az 6ra 20 ora valahany percre valthasson kdzben. 19 6ra 34 el6tt
kezdve vagy a kezd6 id6pontban van szamismétlés, vagy pedig a 20 oraval iit-
kozik Ossze (2-es vagy 0-s szamjeggyel). Tehat 19:34-kor vagy késobbi id6-
pontban kellett kezdenie. A végz6 idépont nem lehet 20:33 el6tti, mert ugyan-
csak a 0, 1 vagy 2 ismétlodne. Tehat végezni csak 20:33 utan lehet. Ekkor vi-
szont a lehetséges kezdd idépont 19:47; 19:48; 19:53; 19:54; 19:56; 19:57,
19:58 lehet. Az egyes kezd6 idépontokhoz tartozo végidépontok: 20:34; 20:35;
20:40; 20:41; 20:43; 20:44; 20:45 lehet. Ebb6] csak két megfeleld part talalunk:
19:48 és 20:35, illetve 19:56 és 20:43.

B.1578. Rajzoljunk egy kis szabalyos haromszoget, majd a kovetkezd abran ezt a
haromszoget rakjuk korbe ugyanilyen kis haromszogekkel egy rétegben ugy, hogy egy
nagyobb szabalyos haromszoget kapjunk, majd ezt a masodik hdromszdget is rakjuk
korbe kis szabalyos haromszogekkel ugy, hogy egy nagyobb szabalyos haromszdoget
kapjunk, és igy tovabb... .

/ O\

A / /
VAAVAYAYAYS
/ AN/ A

AN LN/

Hany kis haromszogbdl all az 6tddik ilyen haromszog?

Megoldas: Az 6todik haromszdg oldalanak hossza 13 egység.
Az also sorban 25, a felette 1évoben 23; 21; ...; 3 és 1 kis haromszog van, igy a
kis haromszogek szama: 25+23+21+...+5+3+1=26-6+13=169.

B.1579. frd fel az 1;2;3; 4; 5; 6; 7; 8; 9; 10 szamokat egy kor mentén gy, hogy
barmely két szomszédos szam 6sszege primszam legyen! Keress két megoldast!

Megoldas: A paros és paratlan szdmokat felvaltva kell elhelyezniink, hogy a
szomszédos szamok 0sszege ne legyen paros (a 2 nem johet ki). Példaul: 1; 2;
3;4;7;6;5;8;9; 10 (a szomszédos szamok dsszege: 3; 5;7; 11; 13; 11; 13; 17,
19; 11) vagy 6; 7; 10; 9; 4; 3; 8; 5; 2; 1 (a szomszédos szamok 6sszege: 13; 17;
19;13; 7; 11; 13; 7; 3; 7).

C.1726. Rajzoljunk egy kis szabalyos haromszoget, majd a kovetkez6 abran ezt a
haromszoget rakjuk korbe ugyanilyen kis haromszogekkel egy rétegben ugy, hogy egy



nagyobb szabalyos haromszoget kapjunk, majd ezt a masodik haromszdget is rakjuk
korbe kis szabalyos haromszogekkel ugy, hogy egy nagyobb szabalyos haromszoget
kapjunk, és igy tovabb... .

/ O\

A /AN
VASAVAVAVAVAY

/AN
A/ /

Hany kis haromsz6gbdl all a tizedik ilyen haromszog?

Megoldas: A haromszogek oldalhossza minden 1é-

pésben 1+2=3 egységgel n6 (lasd abra). A 10. ha- //\\
romszog oldalanak hossza igy 1+9 -3=28. /AN

Az also6 sorban 28 +27=55 kis haromszdg van. oy, Na\

A masodik sorban 27+26=53, és igy tovabb. yay.  Na\
A kis haromszogek szama: 55+53+51+...+5+3+ Ay, NN
+1=56-14="784. //

C.1727. Sanyi kedvenc szamitogépes jatékaval jatszott 41 percen at. Amikor el-
kezdte, ranézett a digitalis kijelz6s okosorajara, ahol harom szamjegybdl allé idépontot
latott, mely szamjegyek 0sszege 12 volt. (Az ora 1:00-t61 12:59-ig mutatja az id6t, majd
kezdi elolrdl. Az egyszamjegyl 6rakban levo idépontokat kezd6 0 nélkiil mutatja, pl.
7:12 formatumban.) A 41 perc elteltével ismét ranézett az orajara, és észrevette, hogy
ismét harom szamjegybdl allo idépontot lat, €s a szamjegyek dsszege ismét 12. Megfi-
gyelte azt is, hogy mindkét idépontot tekintve dsszesen 6 kiilonbozé szamjegyet latott.
Hany orakor kezdhetett el jatszani? Adjuk meg az dsszes lehetséges idépontot!

Megoldas: A 12 harom kiilonb6z6 szamjegybol a kdvetkezd sszegekként al-
lithat6 el6: 0+3+9; 0+4+8; 0+5+7; 1+24+9; 1+3+8; 1+4+7; 1+5+6; 2+
+3+4+7; 2+4+6; 3+4+5. Mivel a szamjegyismétlés nem megengedett, ezért
csak olyan iddpont megfeleld, amely az adott 6ra 20 perc utdn van, hogy a
41 perccel késdbbi idopont mar a kovetkezd oraba essen. 9 6ra utanra esé kezdd
idépont nem jo, mert 10 éra utan mar négy szamjegy lenne. Az emlitett Gssze-
gekbdl a tablazatban lathatd megengedett idopontok allithatok el. A tablazatba
minden idépont mell¢ beirtuk a 41 perccel késdbbi idépontot is, tovabba ezen
idépont szamjegyeinek Osszegét.



A megoldast azon idépontok jelentik, ahol a késdbbi idéponttal nincs szamjegy-
ismétlés, és a szamjegyosszeg 12 (lasd tablazat).

Idopont | +41 perc | Szamjegyosszeg Megoldas-e?
8:40 9:21 12 igen
7:50 8:31 12 igen
1:29 2:10 nem (ismétlés)
1:38 2:19 nem (ismétlés)
1:47 2:29 nem (ismétlés)
7:41 8:22 nem (ismétlés)
1:56 2:37 12 igen
6:51 7:32 12 igen
2:37 3:28 nem (ismétlés)
3:27 4:08 12 igen
7:32 8:13 nem (ismétlés)
7:23 8:04 12 igen
2:46 3:27 nem (ismétlés)
4:26 5:07 12 igen
6:24 7:05 12 igen
6:42 7:23 nem (ismétlés)
3:45 4:26 nem (ismétlés)
3:54 4:35 nem (ismétlés)
4:35 5:16 nem (ismétlés)
4:53 5:34 nem (ismétlés)
5:43 6:24 nem (ismétlés)
5:34 6:15 nem (ismétlés)

Tehat 8 megfeleld idopontot talalhatunk dsszesen.

C.1728. frdfelaz1;2;3:4;5;6;7;8;9:10; 11; 12 szamokat egy kor mentén ugy,
hogy barmely két szomszédos szam 0sszege primszam legyen! Keress két megoldast!
Megoldas: A paros és paratlan szamokat felvaltva kell elhelyezniink, hogy a
szomszédos szamok Gsszege ne legyen paros (a 2 nem johet ki). Példaul: 11; 12;
1;10; 3; 4; 7; 6; 5; 8; 9; 2 (a szomszédos szamok Osszege: 23; 13; 11; 13; 7; 11;
13; 11; 13; 17; 11; 13) vagy 12; 11; 6; 7; 10; 9; 4; 3; 8; 5; 2; 1 (a szomszédos
szamok Osszege: 23; 17;13; 17, 19; 13; 7; 11; 13; 7; 3; 13).

C.1729. Talaljuk ki, mi a szabaly és folytassuk a tablazat kitoltését!

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12
1 10 | 111 | 100 | 10 | 1110 | 1001

Megoldas: A fels6 sorban 1évo szam legkisebb olyan pozitiv tobbszordse sze-
repel az als6 sorban alatta, ami csupa 1-bdl és 0-bodl all.
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A hianyzo6 szamok rendre: 1000; 111111111; 10; 1001; 11100.

C.1730. Egy dobozban van harom papircetli, melyek mindegyikére egy-egy pozi-
tiv szamot irtunk. Az 9sszes lehetséges modon kihuzunk valahany cetlit a dobozbol és
vessziik a cetliken 1év0 szamok dsszegét. (Ha egy szamot huzunk ki, akkor azt a szamot
vesszilk, ami a cetlin van. Minden huzas utan a kihuzott cetliket visszatessziik a do-
bozba.) Milyen szdmok vannak a cetlikre irva, ha az igy kapott eredmények mind kii-
16nb6z06, szomszédos egész szamok?

Megoldas: Jeldlje a szamokat a, b és c és tegyiik fel, hogy a <b<c (egyenldk
nem lehetnek a feltétel miatt). Mivel a, b, ¢, a+b, a+c, b+c és a+b+c hét
kiilonb6z6 szomszédos egész szam, igy egyrészt tudjuk, hogy a, b és ¢ egész
szamok, masrészt a felsorolt dsszegek koziil a legkisebb a és a legnagyobb
a+b+c,igy b+c=6lehet csak. Mivel a, b és c kiilonbdz06 pozitiv egész szamok,
igy b=1 és c=5 vagy b=2 és c=4. Az elsé esetben a kapott eredmények: a, 1,
5,6,a+1,a+5¢és a+6. Ekkor a+2, a+3 és a+4-nek is szerepelnie kell kozot-
tiikk, de e harom értékre csak az 1, 5 €s 6 palyazhatna, viszont a+2, a+3 és a+4
szomszédos egészek, mig 1, 5, 6 nem, igy ez az eset nem lehetséges. A masodik
esetben a kapott eredmények: a, 2, 4, 6, a+2, a+4 és a+6, ami pontosan akkor
lehetséges, ha a+1=2, a+3=4 és a+5=6, ami lehetséges, hiszen mindharom
egyenlet megoldasa a=1. A hadrom szam tehat az 1; 2; és a 4, ami megfelels. (A
kapott eredmények: 1; 2; 3; 4; 5; 6;7.)

C.1731. Egy focimérkézés végeredménye 4:3 lett a hazai csapat javara. Hanyfé-
leképpen alakulhatott ki ez a végeredmény, ha volt olyan idészaka a mérk6zésnek, ami-
kor a vendégcsapat vezetett?

Megoldas: frjuk fel golonként a lehetséges allasokat egy tablazatba. A meccs alla-
sai ugy alakulnak ki, hogy elindulva a 0:0 mez6rdl jobbra lépiink (a hazai csapat 16
golt), vagy lefelé Iépiink (a vendégcsapat 16 golt). Ha a vendégcsapat vezetett valami-
kor, akkor ez lehetett 0:1; 0:2; 0:3; 1:2; 1:3; 2:3, ezek a sziirkével jelolt allasok. Csak
olyan allassorozaton (tvonalon) keresztiil juthatunk el a 0:0-bdl a 4:3-hoz, ami at-
megy (legalabb) egy sziirkével jelolt allason. A lehetséges mérkdzésallasok sorozata-
nak szama megegyezik a sziirke mezot érint0 utvonalak szamaval.

0:0 1:0 2:0 3:0 4:0
0:1 1:1 2:1 3:1 4:1
0:2 1:2 2:2 3:2 4:2
0:3 1:3 2:3 3:3 4:3

Az utakat szamoljuk 6ssze aszerint csoportositva, hogy esetiikben melyik az
utolso, a vendégesapat vezetését jelentd eredmény. A 0:2; 0:3; 1:3 allasok igy
most nem szamitanak, mert, ha ezekbe valamelyikébe eljutunk, akkor még ké-
sObb is lesz olyan allas, amiben a vendégcsapat vezet.
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A szokasos (Pascal-haromszoges) kitoltéssel:

1 1 1 1 1
1 2 3 4 5
1 3 6 10 15
1 4 10 20 35

10-féleképpen juthatunk el a 2:3 allashoz, de utana barmelyiket is csak 1 {iton
folytathatjuk, igy ez 10-1=10 lehet6ség. 3-féleképpen juthatunk el az 1:2 allas-
hoz, és utana 2-féleképpen fejezhetjiik be az utunkat, hogy a 2:3 allast mar ne
érintsiik, hiszen az azon at vezet utakat mar megszamoltuk (jobbra-jobbra-
jobbra-le, jobbra-jobbra-le-jobbra), igy ebben az esetben ez ujabb 3 -2=6 lehe-
toség. 1-féleképpen juthatunk a 0:1 allasba és innen jobbra-jobbra kell menniink
(hogy ne jussunk a 1:2 allasba), majd innen 5 lehetéségiink van tovabbhaladni,
hogy ne érintsiik a 2:3 allast sem, igy ez még 1-5=5 eset.

[ 1(0:1) 1 1 1 1
(1:2) 1 2 3
(2:3) 2 5

Osszesen tehat 10+6+5=21-féleképpen alakulhatott ki a végeredmény.

C.1732. Rajzoljunk egy kis szabalyos haromszdget, majd a kdvetkezo abran ezt a
haromszoget rakjuk korbe ugyanilyen kis haromszdgekkel egy rétegben ugy, hogy egy
nagyobb szabalyos haromszoget kapjunk, majd ezt a masodik haromszdget is rakjuk
korbe kis szabalyos haromszogekkel ugy, hogy egy nagyobb szabalyos haromszdget
kapjunk, és igy tovabb...

/\
VAVAN
/ A\

VANV \ /

Hany kis haromsz6gbdl all a huszadik ilyen haromszog?

Megoldas: A haromszogek oldalhossza minden /\
1épésben 1+2 =3 egységgel n6 (l1asd 4bra). A 20. ha- / N\
romsz0g oldalanak hossza igy 1+19-3=58. Az als6 /AU \
sorban 58 +57=115 kis haromsz6g van. A masodik &y Na\

sorban 57+56=113, &s igy tovabb. A kis haromszo- . Na\
gek szama: 115+113+111+...+5+3+1=116-29=

/[
—3364. yavA

12



C.1733. Gizinek a _4_ > 5 egyenldtlenséget kellett volna megoldania. A meg-

(x-2)
oldés soran azonban az 5 helyett egy masik pozitiv egész szdmot irt, igy 2 <x <4 lett
az altala kapott megoldas. Milyen pozitiv egész szamot irt az 5 helyett?

Megoldas: Barmilyen n pozitiv egész szam kertil az 5 helyére, ——>0 telje-

4
(x-2)

stilni fog, vagyis (x—2)-nek pozitivnak kell lennie. Emiatt a ——>n egyenl6t-

4
(x-2)
lenség mindkét oldalat (x—2)-vel megszorozhatjuk, igy kapjuk a 4>nx—2n

(4+2n)
n

egyenlGtlenséget, ahonnan rendezéssel >x. Mivel 4>x lett a masodik

része a megoldasnak, igy @=4, ahonnan n=2. Ellendrizhetd, hogy a ka-

pott ——->2 egyenlbtlenség megoldasa valoban 2 <x <4,

4
(x=2)
A Matematikai pontverseny megolddsait Szép Janos lektoralta.

k ok sk ok ok
A pontverseny pontszamaival kapcsolatos reklamdciok e-mailben

(abacusujsag@gmail.com) torténo beérkezésének hatdarideje:
2024. majus 25. 16 ora

k sk sk ok sk

A pontverseny eredményét a www.mategye.hu honlapon tessziik kozzé
2024. majus 31-én. A dijazasban részesiilok oklevelét, dijat a megrendeldk ci-
mére postazzuk.

k sk sk ok sk

Dolgozatjavitas kdzben az egyik tanar odafordult kollégajahoz:
— Ebben a dolgozatban a tanul6 helyesen valaszolt az egyik kérdésre, de athuzta
a valaszt. Mit tegyek?
— Irj ra tiz pontot, aztdn huzd at! — valaszolja a kolléga.
Matematikai mulatsagok
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VARGA TAMAS MATEMATIKAVERSENY

Nagy Tibor (Kecskemét)

A Bolyai Janos Matematikai Tarsulat és a Mategye Alapitvany ebben az év-
ben 13. alkalommal rendezte meg a Varga Tamas Matematikaversenyt.

Az alabbi tablazat a versenyzok 1étszamat mutatja az idei és a tavalyi tanév-
ben.

A lapzartakor érvényes résztvevok szama €s a bejutasi ponthatarok a kovet-
kezok:

Résztvevok szama

1. forduld 2. fordulo 3. fordulo
2022/2023 | 2023/2024 | 2022/2023 | 2023/2024 | 2022/2023 | 2023/2024
7/1 kategoria 807 6 710 6 313 6 350 6 100 6 102 6
7/11 kategoria 321 16 223 16 199 16 177 16 52 16 46 6
8/I kategoria 806 6 708 6 347 6 295 6 112 6 100 6
/11 kategoria 262 6 271 6 178 6 171 6 52 16 50 16
Osszesen 2196 f6 | 1912 6| 1037 16 993 16 316 16 298 16

Bejutasi ponthatarok

2. fordulo 3. forduld
2022/2023 2023/2024 2022/2023 2023/2024
7/1 kategoria 20 pont 20 pont 32 pont 23 pont
7/11 kategoria 21 pont 20 pont 24 pont 19 pont
8/I kategoria 20 pont 20 pont 28 pont 27 pont
8/11 kategoria 20 pont 20 pont 33 pont 28 pont

A Varga Tamas Matematikaverseny 1. forduldja 2023. november 28-an, a
2. forduldja 2024. januar 23-an zajlott le, a 3. fordul6 idépontja pedig 2024. mar-
cius 5. (kedd) 14 ora volt.

Reméljiik, hogy az Abacus olvasoi koziil sokan szerepeltek eredményesen
ezen a versenyen!

A Varga Tamas Matematikaversenyt a Nemzeti Tehetség Program az
NTP-TMV-M-23-B-0032 palyazat keretében 3.500.000 forinttal tdmogatta.
A tamogatas id6tartama 2023.07.01-2024.06.30.
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A verseny 2. forduléjanak feladatai
7. osztaly I. kategoria

1. feladat: Hany olyan négyjegyii pozitiv egész szam van, amelynek mindegyik
szamjegye paros, €s legalabb az egyik szamjegye 0?7 (Az egyik ilyen szam a 2024.)

2. feladat: Zs6fi ovis csoportjaba 50-nél kevesebben jarnak. Szerdan reggel ket-
tes sorban mentek a jatszotérre, mindenki egy tarsanak fogta a kezét. A fiuk
70 szazaléka fogta egy fiu kezét, és a lanyok 40 szdzal¢ka fogta egy lany kezét.
Hany gyerek jar az ovis csoportba, ha szerdan senki sem hidnyzott?

3. feladat: Egy szinhdz nézoterén minden sorban 50 szék van, de nem
mindegyik széken lilnek. Peti és ZsOka ugyanabban a sorban iilnek. Petit6l
jobbra 6tszor annyian lilnek, mint t6le balra. Zsokatol balra hatszor annyian
iilnek, mint t6le jobbra. Hany szék lehet a sorban Peti és Zsoka kdzott?

4. feladat: Az ABC szabalyos haromszdg AB oldalanak felezépontja az F pont.
Az AB oldal A-n tali meghosszabbitasan felvettiik az £ pontot ugy, hogy
FE=FC, a BC oldal B-n tuli meghosszabbitasan pedig a D pontot ugy, hogy
2-BD=BC.

a) Bizonyitsd be, hogy a DCF haromszog egyenl6 szaru!

b) Hany fokosak a CED haromszog bels6 szogei?

5. feladat: Az iskolai focibajnoksag egyik mérk6zésén a lanyok egy hosszu pa-
don tlve szurkoltak az osztaly fiucsapatanak. Mindegyik lanyon piros, fehér,
z06ld vagy kék polo volt. Barmelyik 5 egymas mellett {il6 lany koziil legalabb
egy piros poloban volt, barmelyik 7 egymas mellett iilé lany koziil legalabb ket-
ton fehér polo volt, barmelyik 9 egymas mellett 1il6 lany koziil legalabb harmon
z01d polo volt, és barmelyik 11 egymds mellett {il6 lany koziil legalabb négyen
kék p6lo volt. Hany lany iilt a padon, ha szamuk a lehetd legtobb volt?

7. osztaly I1. kategoria

1. feladat: Egy iskolaban a jo6 tanul6 gyerekek harmada jo6 sportold. A jo spor-
tolo tanuloknak a negyedrésze jo tanuld. Az iskola tanuldinak 85%-a se nem jo
tanuld, se nem jo sportold. Hany tanuldja van az iskolanak, ha a jo sportolok
szama 8-cal tobb a jo tanulok szamanal?

2. feladat: Az ABCD rombusz D csticsabdl az AB oldalra allitott mer6leges talp-
pontja az E, a BC oldalra allitott mer6leges talppontja az ' pont. A DEF harom-
sz0g szabalyos. Hanyadrésze a DEF haromszog teriilete a rombusz teriiletének?

3. feladat: A hetedikesek iskolai sakkversenyére 10 tanuld nevezett, kozottiik
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Tomi is. A versenyen mindenki mindenkivel egyszer jatszik. Gydzelemért
1 pont, dontetlenért 0,5 pont, vereségért O pont jar. A versenyen az els6 négy
helyezést elért tanulo képviselheti az iskolat a varosi dontében. Ha két vagy tobb
versenyz0 ugyanannyi pontot szerez, akkor sorsolassal dontik el a holtverseny-
ben 1évok kozott a helyezéseket. Hany pontot kell szereznie Tominak, hogy biz-
tosan a legjobb négy kozott legyen?

4. feladat: Egy 2x13-as tablazat mindegyik cellajaba egy-egy pozitiv egész sza-

mot irtunk.

a) Bizonyitsd be, hogy a tablazat mindkét sordban van 6t olyan szam, amely
3-mal osztva ugyanannyi maradékot ad!

b) Bizonyitsd be, hogy a tablazat 13 oszlopabdl kivalaszthatunk harom oszlopot
ugy, hogy az azokban feliil [év6 harom szam 6sszege is oszthatd 3-mal és az
alul 1év6 harom szam Osszege is oszthatd 3-mal!

5. feladat: Egy tavoli bolygé lakdinak orajan harom mutatd forog allando, de
mindharom kiilonb6zo sebességgel egy kozos tengely koriil. Kezdetben a harom
mutato6 fedi egymast. Az orat elinditjak és az 6ra addig jar, amig a hdrom mutat6
eloszor fedi egymast a kiindulasi helyen. Hany el6zés tortént 6sszesen, ha a leg-
gyorsabb mutatd 6-szor eldzte meg a leglassabbat? (Az el6zés azt jelenti, hogy
egy mutatd utolér és el is hagy egy lassabbat.)

8. osztaly I. kategodria

1. feladat: Harom pozitiv egész szam Osszegének hatszorosa egyenlé a harom
szam szorzataval. Melyik lehet ez a hdrom szdm, ha az egyik szdm egyenld a
masik kett6 0sszegével?

2. feladat: Leirjuk a VARGA sz6 betliinek minden lehetséges sorrendjét, €s az
igy kapott 5 betiis ,,szavakat” abécé sorrendbe szedve egymads utan felsoroljuk.
Hényadik helyen all ebben a sorban a VARGA sz6?

3. feladat: Bence kivalasztott az 1; 2; 3; 4; 5; 6; 7; 8; 9 szamok koziil a lehetd
legtobbet tigy, hogy a kivalasztott szdmokbol képezhetd kéttaghi Osszegek
értékei mind kiilonbozoek. Hany szdmot valasztott ki Bence?

4. feladat: Az ABC derékszogl haromszogben — B _ys
CAB%=30°. Az 4bran lathato modon felvettiik L
a BC befogon a K pontot, az AB atfogon pedig
az M és L pontokat ugy, hogy KL=KM,
CK=4cm, AL=31 cm és BM=3 cm. Milyen

hossza az LM szakasz? C 30° 4
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5. feladat: Hany olyan 2024-nél nem nagyobb pozitiv egész szam van, amely
relativ prim a 2024-hez? (Két szam relativ prim egymashoz, ha nincs 1-nél na-
gyobb kdzos osztojuk.)

8. osztaly II. kategoria

1. feladat: A tablara felirtam négy egész szamot, 6sszegiik 44. Ha kiszamoljuk
mindegyik szampar esetén a két szam kiilonbségét, akkor az 1; 3; 4; 5; 6 és 9
szamokat kapjuk. Melyik szdmok vannak a tablan?

2. feladat: Anna egy 8x8-as sakktablat feldarabolt téglalapokra gy, hogy a
sakktabla egyik mezdjébe sem vagott bele, és semelyik két téglalap nem volt
egybevag6. Mennyi a feldarabolassal kapott téglalapok szamanak lehetséges
legnagyobb értéke?

3. feladat: Peti leirt egy olyan haromjegyi pozitiv egész szamot, amelyben a

szamjegyek szorzata 30-cal nagyobb a szamjegyek 6sszegénél.

a) Bizonyitsd be, hogy Peti olyan szamot irt le, amelynek legkisebb szamjegye
4-nél kisebb!

b) Hanyféle szamot irhatott le Peti?

4. feladat: Zs6fi és Bence valasztott maganak egy-egy pozitiv egész szamot,
majd mindketten felirjak a valasztott szam Osszes pozitiv osztdjat. Bence 8§,
Zs06f1 9 szamot ir a tablara. A mindkettejiik altal leirt szamok koziil a legnagyobb
az 50. Melyik szamot valasztotta Zso6fi, és melyiket Bence?

5. feladat: Az abran lathato ABC és DEF ha- G
romszogek szabalyosak. A D csics az AB oldal

belsé pontja, £ az AB oldal B-n tuli meghosz-

szabbitasan van. A DF oldal merdleges a 6 cm

hosszil CF szakaszra. A BC és DF oldalak met- M
széspontja az M pont. Az ABC haromszdg €s az

ADMC négyszog teriiletének aranya 4:3. (Az 4 D B E
abra nem méretaranyos.)

a) Hanyadrésze a DBM haromszdg teriilete az ABC haromszog teriiletének?
b) Szamitsd ki a DF szakasz hosszanak négyzetét!
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Mi van a matematikai csodaladaban? (IIl. rész)
Szamado Laszlo (Budapest)

Az el6z6 két részben a Fovarosi Nagycirkusz el6adasaihoz kapcsolddo rendha-
gy6 matematikadrakrol, és az ezekhez kapcsolodo érdekességek tovabb gondo-
lasarol volt sz6. Megismerkedtiink a 7-es és a 13-as oszthatosagi szaballyal.

Az eljarés igazolasahoz a kovetkezo jeloléseket hasznaltuk. Legyen a vizsgalt
szam els6 szamjegyétdl az utolso eldtti szamjegyéig tartd szam az a, az utolsod
szamjegye pedig a b. Ekkor a vizsgalt szam 10a + b alakban irhato.

A (10a+b)-3(a—2b)="7T(a+b) és a(10a+b)+3(a+4b)=13(a+b) atalakita-
sok azt mutatjak, hogy az oszthatdsag eldontéséhez az eredeti 10a+5b szam
helyett vizsgalhatjuk 7-es oszthatdsag esetén az a—2b, illetve 13-as osztha-
tosag esetén az a +4b szamot. Amennyiben még ezek is nagy szamok, akkor
folytassuk az eljarast!

A latottak alapjan tovabbi oszthatdsagi eljarasokat is készithetiink.

A fenti jelolést hasznalva: (10a+b)—(a+b)=9a.

Ez az el6z6 részekben részletezett modon egy eljarast ad a 10a+ b szam 3-as
(9-es) oszthatdsaganak eldontésére.

Egy egész szam akkor (és csak akkor) oszthato 3-mal (9-cel), ha a szam elsd
szamjegyétol az utolso elotti szamjegyéig tarto szamhoz hozzdaadjuk az utolso
szamjegyet, és az igy kapott szam oszthato 3-mal (9-cel). Ha az igy kapott
szdmrol még nem tudunk donteni, akkor folytassuk ugyanezt az eljarast.

Legyen a vizsgalt szam példaul a 117. Mivel a 11+7=18 oszthaté 3-mal
(9-cel), ezért a 117 is oszthat6 3-mal (9-cel).

Az a+b,illetve az a+b—3b =a—2b a 3-mal oszthatdosag szempontjabol egy-
forman viselkedik, ezért a 3-mal oszthatosag eldontésére hasznalhatjuk az
a—2b értéket is. Pontosan ezt hasznaltuk a 7-es oszthatosagnal is! Ezek sze-
rint megfogalmazhatd kdzvetlen eljaras a 21-gyel oszthatésagra.

Egy egész szam akkor (és csak akkor) oszthato 21-gyel, ha a szam elsd szam-
Jjegyeétol az utolso elotti szamjegyéig tarto szambol kivonjuk az utolso szam-
jegy 2-szeresét, és az igy kapott szam oszthato 21-gyel. Ha az igy kapott szam-
rol még nem tudunk donteni, akkor folytassuk ugyanezt az eljarast.

Legyen a vizsgalt szam példaul az 567. Mivel az 56—2-7=42 oszthato
21-gyel, ezért az 567 is oszthato 21-gyel.

Felsorolunk részletezés nélkiil még néhany 6sszefliggést, amelyek segitségé-
vel tovabbi oszthatosagi eljarasok fogalmazhatok meg.
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3-as oszthatosag: (10a+b)—(a+4b)=3(3a-b), vagy
(10a+b)—(a—5b)=3(3a +2b).

9-es oszthatosag: (10a+b)—(a—8b)=9(a +b).

11-es oszthatdsag: (10a+b)+(a—b)=11a, vagy
(10a+b)+(a+10b)=11(a + b)

17-es oszthatdsag: (10a+b)+7(a—5b)=17(a-2b)

Megoldasra ajanljuk a kdvetkezo feladatokat:

— Van-e olyan naptari év, amelyikben egyetlen 13-adikai nap sem péntek?

— Legfeljebb hany pénteki nap lehet 13-an egy naptari évben?

— Fogalmazz meg kozvetlen eljarast a 33-mal, az 51-gyel oszthatosagra!

— Hogyan lehetne donteni (az osztas elvégzése nélkiil) a 19-es oszthatosagrol?

Végezetiil mutatunk még egy érdekességet. Allapodjunk meg abban, hogy
minden négyjegytinél kisebb szamrol képesek vagyunk osztassal eldonteni a
7-es, 11-es, 13-as oszthatosagot. A nagyobb szamok esetén az osztas elvég-
zése nélkiil szeretnénk donteni.

A 3-nal tébbjegyti szamrol levaghatjuk az utolso harom jegybdl allo szamot,
és ezt vonjuk ki a megmaradt szambol. Ha az igy kapott szam oszthato 7-tel,
11-gyel, 13-mal, akkor az eredeti szam is oszthato 7-tel, 11-gyel, 13-mal. Ha
a kivonds eredménye haromjegyiinél nagyobb, akkor folytassuk az eljarast.

Példaul: Legyen a vizsgalt szam a 12425. Mivel 12-425=-413, ami
7-(=59), ezért a 12425 oszthato 7-tel (és valoban 12425="7-1775).

Erdemes 6nalldan is tesztelni a modszert: oszthato-e 11-gyel, 13-mal a
328 185? Mi lehet a magyarazata, hogy a 7, 11, 13 ilyen szempontbdl egyfor-
man viselkedik? Hogyan lehetne igazolni az eljaras helyességét?

Ezeknek a kérdéseknek a megvalaszolasat az érdekl6do olvasora bizzuk!
Egy kis segitség: A 7-11-13=1001, és ez a szam mar nem csak a csodaladaban,
de a mesében is szerepel!

k sk sk ok sk

A hossz(, egész tablat bet6lté matekpélda végén a tanar felirja a megoldast: x=0.
—Te jo ég! Semmiért dolgoztunk ennyit! — sohajt fel az egyik didk.

Matematikai mulatsagok
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Zrinyi Ilona Matematikaverseny 2023/2024
Csordas Péter (Kecskemét)

A Mategye Alapitvany ebben az évben XXXV. alkalommal rendezte meg a
Zrinyi llona Matematikaversenyt.

A verseny 1. fordul6jan (2023. november 20.) 49 422 diak oldotta meg a ver-
seny feladatait. A résztvevok koziil 10425 £6 volt hataron tali (felvidéki, erdélyi,
kéarpataljai és vajdasagi) magyar diak.

A verseny 2. forduldjaba 29.997 tanuld jutott tovabb, amely 2024. februar
16-an zajlott le.

Ot év utan wjra hdrom napos orszagos dontét tudtunk rendezni, amely Kecs-
keméten kertilt megrendezésre 2024. dprilis 12-14. kdzott. A dontére 743 tanuld
kapott meghivast. A rendezvény az elsé nap miisoros megnyitoval kezdodott. A
masodik nap délel6ttjén keriilt lebonyolitasra a verseny, majd kozos feladatmeg-
oldason ismerhették meg a tanulok a feladatok helyes megoldasat. Délutan in-
gyenes szabadidds programokon vehettek részt a versenyzok és az ket kisérok.
Ezek kozott szerepelt Planetarium latogatas, a Leskowsky Hangszergyiijtemény
¢és a Radai Muzeum megtekintése. Varosismereti vetélkedo keretében ismerked-
hettek a résztvevok Kecskemét belvarosaval, a vallalkozé kedviiek pedig mini
Kecske Kupa versenyen vehettek részt. Este a Neumann Janos Egyetem épiile-
tében eldadasok, tanchaz, kiillonbozo logikai jatékok, ingyenes idité és csoko-
ladé varta az érdekldddket. Masnap déleldtt keriilt sor az linnepélyes eredmény-
hirdetésre, ahol az évfolyamok legjobb 20 versenyzdje vehette 4t a megérdemelt
dijakat. Jovére varhatoan Miskolcon kertil sor a XXXVI. Zrinyi [lona Matema-
tikaverseny harom napos orszagos dontdjére.

A Zrinyi Ilona Matematikaverseny
orszagos dontdjének legjobbjai

2. osztaly

1. Mukkamala Sid Gazdagrét-Torokugraté Alt. Isk., Budapest
Tanitoja: Vajdané Sima Piroska

2. Kéaman Bendegtz Gydri Arany Janos Angol-Német KTNY. AL, Gyér
Tanitoja: Hegyesi-Németh Marta

3. Gal Emese Szent II. Janos Pal Iskolakozpont, Budapest
Tanitoja: Juhasz-Markus Dora
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10.

Kénig Konor Kende

Nemcsok Marton

Rokolya Kornél

Bartok Bence

Olah Barnabas

Csomor Laszlo

Albert Vilmos

Huszar Menyhért

Bakosi Balint

Demjén Adorjan

Terjéki Maté

Wacha Zsofia

Laky Mihaly

Kérési Csoma Sandor Altalanos Iskola, Dunaharaszti
Tanitoja: Rubin Andrea

Fazekas Mihaly Gyakorlé Alt. Isk. és Gimn., Budapest
Tanitoja: Csajiné Knézics Aniko

Pélya Gyorgy Altalanos Iskola, Tatabdnya
Tanitoja: Sturczné Borbas Tiinde

Miskolci Gérégkatolikus Alt. Isk., Miskolc
Tanitoja: Sziics Aniko

Koddly Zoltin Enek-zenei Alt. Isk., Gimn., Kecskemét
Tanitoja: Szabo Zsuzsanna

Bajza Utcai Altalanos Iskola, Budapest
Tanitoja: Halo Georgina

Mdrton Aron Altaldnos Iskola, Csikszentdomonkos

Tanitoja: Kurko Szilvia

3. osztaly

Erzsébetvdrosi Kéttannyelvii Altaldnos Iskola, Budapest
Tanitoja: Prinz Dorottya

Karinthy Frigyes Magyar-Angol KTNY. AL, Budapest
Tanitoja: Hobéné Balint Andrea

Székely Miko Kollégium, Sepsiszentgyorgy
Tanitoja: Marton Magdolna

Herman Otté Tuddskiozpont Altalénos Iskola, Budapest
Tanitoja: Kozar Nadja

Kispesti Erkel Ferenc Altaldnos Iskola, Budapest
Tanitoja: Plajner Ferenc

Hunyadi Janos Enek-Zene Altaldnos Iskola, Budapest
Tanitoja: Petrilakné Polydk Illdiko

Guzsvany Levente Attila Pécsi Reformdtus Koll. Gimn. és Alt. Isk., Pécs

Tanitoja: Gergicsné Pal Irén Teréz
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10.

10.

22

Magyar Olivér

Szabo Gergely

Pszota Ors

Verdes Mihaly Sandor

Albrecht Robert

. Huang Enrui

Miko Biborka

Koénya Katalin

Maroéti Gabor

Targuba Péter

Kisfaludy Levente

Palfi Robert

Harangi Janos

Csokonai Vitéz Mihaly Alt. Isk. és Gimn., Kaposvar
Tanitoja: Szabo Adrienn

Szent Imre Rémai Katolikus Altaldnos Iskola, Komdrom
Tanitoi: Egyedné Hargitai Ildiko, Nagyné Bardos Edina

Vici Arpad Fejedelem Altalanos Iskola, Vic
Tanitoja: Frank Marianna
4. osztaly
Nagy Szent Bazil Gorogkatolikus Alt. Isk., Hajdidorog

Tanitoi: Feczak Borbala, Lukacsné Marku Aénes

Petdfi Sandor Katolikus Altalanos Iskola, Kecskemét
Tanitoi: Koleszar Edit, Nagy Tibor

Ké6banyai Harmat Altalénos Iskola, Budapest
Tanitoja: Toth Zsuzsanna

Hartydn Altalénos Iskola, Budapest
Tanitoja: Koppany Krisztina

PTE GYAIG Dedk Ferenc Altalanos Iskoldja, Pécs
Tanitoja: Garamszegi Rita

Tisza-parti Altalanos Iskola, Szeged
Tanitoja: Haldaszné Blutman Gyongyi

Hunyadi Matyds Altaldnos Iskola, Budapest
Tanitoja: Hodosi Dana

Pannénia Sacra Katolikus Alt. Isk., Budapest
Tanitoja: Rothné Nagy Boglarka

Redriff Primary City of London Academy, London
Tanitoja: Joanna James

Simdndy Jozsef Altalanos Iskola és AMI, Kistarcsa
Tanitoja: Harcsa Andrea



10.

T6th Botond

Soos Agoston

T6th Domonkos

Bodnar Aron

Szabo Gergely

Geller Akos

Czombos Olivér

Téberling Ervin

Di6s Dominik

Farkas Balint

. Vincze Tamas Mark

Li Mingdao

. Nagy Adam Kornél

5. osztaly

Batthyany Lajos Gimnazium, Nagykanizsa
Tanara: Erdés Gabor

ELTE Radnoti Miklos Gyak. Isk. és Gimn., Budapest
Tanarai: Ivanyiné Harro Agota, Szabé David

ELTE Radnoti Miklos Gyak. Isk. és Gimn., Budapest
Tanarai: Doros Julia, Pataki Henriette

Andor Ilona Enek-Zenei Alt. Isk. és AMI, Budapest
Tanara: Gnandtné Szabo Aniko

Fazekas Mihaly Gyakorlé Alt. Isk. és Gimn., Budapest
Tandarai: Farkashazi Csilla, Zambo Csilla Gyongyveér

1llyés Gyula Gimnazium, Dombovar
Tandra: Soos Gyopar

Vorésmarty Mihdly AL Székhely Intézménye, Oroshdza
Tandara: Borombos Edit

Arpad-hézi Szent Erzsébet Gimn., Alt. Iskola, Esztergom
Tanara: Gyozo Friedmann Rita

Miskolczy Karoly Altaldnos Iskola, Micske
Tanara: Hodgyai Edit

Bem Jozsef Altaldnos Iskola, Nyiregyhdza
Tanara: Rakoczi Ferencné

6. osztaly

Jokai Mér Altalénos Iskola, Budapest
Tandara: Dombiné Toth Gabriella

Bem Jézsef Altaldnos Iskola, Budapest
Tanarai: Kovdacsné Sényi Aniko, Tothné Szeles Eva

Ibolya Utcai Altaldnos Iskola, Debrecen
Tandrai: Fazekas Sandor, Orban Andrea
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10.

24

Sergeev Timur

Dési Barnabas

Winkler-Antal Dalma

Horvath Barnabas

Hu Zhanyun

Herczeg Marton

Horvath Akos

. Kokas Gergely

Adamson Péter

Kozma Sandor

Sasvari Zoltan

Gal Mozes

Lazur Andras

Bajza Utcai Altaldnos Iskola, Budapest
Tandra: Jakab Agnes

Néri Szent Fiilop Katolikus Altalanos Iskola, Budapest
Tandara: Dohany Edit

Torok Igndac Gimnazium, Godollo
Tanara: Budai Tiinde

Kastélydombi Altaldnos Iskola, Budapest
Tanara: Fenyvesi Marta

ELTE Radnoti Miklos Gyakorlo Isk. és Gimn., Budapest
Tandara: Palinkas Tiinde

Debreceni Kinizsi Pal Altalénos Iskola, Debrecen
Tanara: Csak Laszloné

Petofi Sandor Katolikus Altalanos Iskola, Kecskemét
Tanarai: Aszodiné Palfi Edit, Nagy Tibor

7. osztaly

Torok Ignac Gimnazium, Godéllo

Tanarai: Abraham-Huszar Eva, Veszelyné Fabri Zsuzsanna

Budapesti Fazekas Mihaly Gyakorlé Alt. Isk., Budapest
Tandrai: Adam Réka, Kocsis Szilveszter

Budapesti Fazekas Mihdly Gyakorlé Alt. Isk., Budapest
Tandrai: Adam Réka, Kocsis Szilveszter

Miskolci Herman Otto Gimnazium, Miskolc
Tanara: Pilzné Nagylaki Tiinde

Miskolci Herman Otto Gimnazium, Miskolc
Tanara: Pilzné Nagylaki Tiinde

Budapesti Fazekas Mihaly Gyakorlé Alt. Isk., Budapest
Tandrai: Adam Réka, Kocsis Szilveszter



7. Simon Kornél

8. Oros Aron

9. Somogyi Déniel

10. Kelepecz Kornél

1. Morvai Varkony Albert

2. Sajter Klaus

3. Xu Jianan

4. Herczegh Géza

5. Baran Julia

6. Bodor Adam

7. Ondré Maté

8. Gincsai Gabor

9. Lovas Mark

10. Kdéczian Benedek

Eé6tvés Jozsef Gimnazium, Budapest
Tandra: Kaman Ildiko

Premontrei Iskolakéozpont, Godollo
Tanara: Gelanyi Ildiko

ELTE Trefort Agoston Gyakorlé Iskola, Budapest
Tanarai: Mohay Péter, Németh Dorottya

Kempelen Farkas Gimndzium, Budapest
Tandra: Nagy Emese

8. osztaly

Foti Garay Janos Altaldnos Iskola, Fot
Tanara: Kovacs Margit

Petdfi Sandor Altaldnos Iskola, Csikszereda
Tanara: Lengyel-Fischer Agnes

Eé6tvés Jozsef Gimnazium, Budapest
Tanara: Balogh Andrea

Arpad-hdzi Szent Erzsébet Gimn. és Alt. Isk., Esztergom
Tandra: Gyozoné Friedmann Rita

Fazekas Mihaly Gimndzium, Debrecen
Tanarai: Kovacs Péter, Remeténé Orvos Viola

Petdfi Sandor Altaldnos Iskola, Csikszereda
Tandara: Lengyel-Fischer Anett

Dézsa Gyorgy Altaldanos Iskola, Veszprém
Tanara: Tislérné Ferencz Agnes

Budai Ciszterci Szent Imre Gimn., Budapest
Tandarai: Rauscherné Horvath Gydngy, Rimoczi Anna

Janus Pannonius Gimnazium, Pécs
Tanarai: Fiilop Dora, Lanyi Vera

Balassi Balint Nyolcévfolyamos Gimndzium, Budapest
Tanara: Mihalik Agnes
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SUDOKU

rovatvezetok: Csordasné Pasti Natadlia és Csordas Péter

Az alabbi abra tartalmazza az el6z6 havi feladvany helyes megoldasat.
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Ebben a szamban mar nem tiizlink ki ujabb bekiildend6 feladatot.
Az év hatralévo részében minden versenyzonek eredményes tanuldst, minél
jobb év végi bizonyitvanyt és kellemes nyari ¢lményeket kivanunk!

k sk ok ok ok

A Sudoku pontszamaival kapcsolatos reklamdcick e-mailben
(abacus@mategye.t-online.hu) tortéeno beérkezésének hatdrideje:
2024. majus 25. 16 ora

k sk ok ok ok

A pontverseny eredményét a www.mategye.hu honlapon tessziik kozzé
2024. majus 31-én. A dijazasban részesiilok oklevelét, dijat a megrendeldk ci-
mére postazzuk.
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SZAMREJTVENYEK .

rovatvezeto: Csordasné Pasti Natalia "15 2/ 9
» 3,

Reméljiik, hogy az
utols6 rejtvénnyel is —
sokatoknak  sikertilt g 6|98 5 817196
megbirkozni. A mellé- 21317 ¥ 1 815131714
kelt abra tartalr’nazza a BE 918 7161 3
helyes megoldast. .

Ennek a feladat- 2|13 S 91812|7]5
nak a megoldasaval 4186|572 1 5 ,
véget ért a szamrejt- 11214 F o131 51112
vények pontversenye.

Oriilok, hogy ebben S|7]413]6)2)1 719 31
az évben is sokan 316(2(4(9]1 11312465
kiildtétek be a kitli- R 112 21514386
zott feladatok megol-

désait, és sokan volta- 11319 3 4112 S
tok olyanok, akik Ny 8| 4 4 116|3|5|8]|7
minden hdénapban hi-

batlanul oldottak meg 9.6]5]8 3 | 8 L5 |2
a kitizott szamrejt- 8 715 9 98 911
vényt. Terveink sze- 3141612171958 41812
rint a jévc’i évben is L 718 609 719 6197
folytatjuk a rovatot.

Reméljiik, hogy jovore az idei évnél is tobben kiildenek be helyes megoldéasokat.
Az év hatralévo részében minden versenyzonek eredményes tanulast, minél
jobb év végi bizonyitvanyt és élményekben gazdag nyari sziinetet kivanunk!

k sk ok ok ok

A Szamrejtvények pontszamaival kapcsolatos reklamdciok e-mailben
(abacus@mategye.t-online.hu) torténd beérkezésének hatdarideje:
2024. majus 25. 16 ora

k sk ok ok ok

A pontverseny eredményét a www.mategye.hu honlapon tessziik kozzé
2024. majus 31-én. A dijazasban részesiilok oklevelét, dijat a megrendeldk ci-
mére postazzuk.
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MATEMATIKAI PROBLEMAK

rovatvezeto.: Csete Lajos

Korabban Kkitiizott feladatok megoldasai

MP.416. Egy digitalis 6ra mutatja az drakat és a perceket. Példaul az 5 6ra 7 per-
cet igy mutatja: 05:07. Az X gyerek odament az 6radhoz és észrevette, hogy a digitalis
ora éppen egy ugynevezett palindrom Ora: perc kijelzést mutat, vagyis ab: ba alaku a
digitalis 6ran kijelzett id6, azaz balrdl €s jobbrol kiolvasva is ugyanaz a szdmjegyek
sorrendje. Az X gyerek elhatarozta: nem gondolkodik rajta, hogy ezutan mikor jelenik
meg a legkdzelebbi palindrom ora : perc kijelzés, hanem kivarja. A makacs X gyerek
ezutan 4 orat vart tiirelmesen, de ezalatt még nem jelent meg palindrom szamkijelzés.
Mennyi ideig kell még varnia ehhez?

Megoldas:

Az Osszes palindrom iddkijelzés:

00:00, 01:10, 02:20, 03:30, 04:40, 05:50, 10:01, 11:11, 12:21, 13:31,
14:41,15:51,20:02,21:12,22:22,23:32.

Csak két par olyan palindrom idékijelzés van, amelyek kozott tobb mint 4 éra
kiilonbség van:

A 05:50ésa10:01 kozott 4 6ra 11 perc van, miga 15:51 és a 20:02 kdzott is
4 6ra 11 perc van.

Mivel az X gyerek eddig 4 orat vart, igy még 11 percet kell varnia.

Megoldottak:

Bozoki Zéné 7. osztdlyos tanulé (Zugléi Hajos Alfiéd Altalanos Iskola, Budapest),
Dervalics Anna 7. osztdlyos tanulo (Zrinyi Miklos Gimnazium, Zalaegerszeg),

Démék David 6. osztdlyos tanulé (Kbanyai Keresztury Dezsé Altaldnos Iskola, Budapest),
Holderith Anna 8. osztalyos tanulé (XVI. Keriileti Jokai Mor Altaldnos Iskola, Budapest),
Kadar Luca 8. osztalyos tanulo (Veres Péter Gimnazium, Budapest),

Lénart Kinga 6. osztalyos tanulo (Premontrei Szent Norbert Gimndzium, G6dollo),

Pocsay Bence Maté 8. osztilyos tanulo (Féldes Ferenc Gimnazium, Miskolc),

Sotér Hunor Marcell 7. osztalyos tanulo (Zrinyi Miklos Gimnazium, Zalaegerszeg),

Sétér Jazmin Sara 7. osztilyos tanulo (Zrinyi Miklos Gimndzium, Zalaegerszeg),

Zawadowski Julia 7. osztdlyos tanulo (ELTE Apdczai Csere Janos Gyakorlo Gimndzium).

Megjegyzés: A feladat szerzoéje Jurij Markelov, Kvantik, 2018/11. 32. oldal, 11. feladat,
megoldasa Kvantik 2019/01, 26. oldal.
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MP.417. Két Griember sétal egy sugaruton. Egyszerre indulnak el a sugarat két
ellentétes végérol és a sugarut kdzepétol 50 méterre talalkoznak elészor. Amikor elérik
a sugarat végét, azonnal megfordulnak és valtozatlan sebességgel visszasétalnak. Az
urak még kétszer talalkoznak szemtdél szemben, majd az egyik utoléri a masikat a su-
garat egyik végénél. Mekkora a sugarat hossza?

1. megoldas:

A haromszori szembetalalkozas a lassabb ember haromszori sugarat megtétele
soran lehetséges (oda-vissza-oda), mig ugyanezen idd alatt a gyorsabb ember
négyszer teszi meg a sugarutat. Természetesen a gyorsabb utolso, 4. sugartt
megtétele soran mar nem talalkoznak szembe, mert az elényben 1évo lassabbat
a gyorsabb éppen a sugarut végén fogja utolérni.

Legyen x a sugarut hosszanak a fele. Mivel a megtett it a sebességgel egyenesen
aranyos, ezért az 1. talalkozasig a gyorsabb altal megtett Gt x+50 m, a lassabb
altal megtett x—50 m Uthoz Ggy aranylik, mint a sebességeik aranya, azaz 4:3.

Tehat
x+50 _
x—=50

OSTRN

Ebbdl

3(x+50)=4(x—50)

3x+150=4x-200

150=x-200
x=350
Tehat a sugarut hossza s=2x=700 méter.
Bozéki Zéné 7. osztdlyos tanuld (Zugléi Hajos Alfréd Alt. Isk., Budapest) megolddsa.

2. megoldas:
Legyen x a sugarut hossza. A lassabb ember 3x utat tett meg, mig a gyorsabb
ember 4x utat tett meg. Legyen a lassabb ember sebessége vi, mig a gyorsabb

ember sebessége ;!
Az utolso talalkozasig eltelt id6 ugyanakkora mindkét embernél, tehat:

3x _4x

i V)

Ebbdl azt kapjuk, hogy

=2 (1)
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Masrészt az els6 talalkozasig eltelt idok is egyenlok:

X _ X
5 50 2+50

Ebbdl
Felhasznalva (1)-et:

Ebbdl

_ 3
——50 ( +50)4

2x— 200— +150

4x—400=3x+300
x=700
Tehat a sugarut hossza 700 méter.

Dervalics Anna 7. osztalyos tanulo (Zrinyi Miklos Gimnazium, Zalaegerszeg) megoldasa.

3. megoldas:

Legyen a sugarat hossza x! A talalkozasig a gyorsabb ember %Jr 50 méter utat

tesz meg, mig a lassabb ember %— 50 méter utat tesz meg. Ekkor a két iriember

altal megtett utak kiilonbsége az elsd taladlkozasig +50 (——50) 50 m+

+50 m=100 méter.

Figyeljiik meg, hogy ha ketten egyiitt x hosszisagu utat tesznek meg, akkor a
lassabb embernek 100 méter hatranya keletkezik a gyorsabbhoz képest!

Mivel a két ember haromszor talalkozik a sugarit mentén, ezért a gyorsabban
halado személynek 4-szer, mig a lassabban haladonak 3-szor kell megtennie az
x hosszusagl utat.

fgy a gyorsabb 4x, mig a lassabb 3x hosszusagi utat tesz meg.
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Osszesen 7x hosszisagu utat tesznek meg egyiitt. Ebbdl kdvetkezik, hogy
7-100 m=700 m hosszl ut hatranya keletkezett a lassabb embernek és éppen
egy x hosszlisagu uttal kevesebbet gyalogolt. Tehat a sugarat hossza x=700 mé-
ter.

Sotér Hunor Marcell 7. osztalyos tanulo (Zrinyi Miklos Gimnazium, Zalaegerszeg) megolddasa.

4. megoldas:

Mivel haromszori szembetalalkozas tortént, ezért a lassabb ember haromszor
tette meg az utat, mig a gyorsabb ember még egyszer, vagyis négyszer. Ebbol
kovetkezik, hogy a sebességeik aranya 3 : 4.

Gondoljuk meg, hogy ekkor ugyanannyi id6 alatt a lassabb ember 3 rész sza-
kaszt tesz meg, mig a gyorsabb ember 4 rész szakaszt tesz meg!

Ezért osszuk fel 7 egyenld rész szakaszra a sugartt hosszat!

Az alabbi abran az elso talalkozasnal kialakult helyzetet lathatjuk.

A lassabb utja N A gyorsabb utja
7<

I50 m 50 mI

T

A sugarit kozepe

Vegyiik észre, hogy a sugartt hossza 7 rész egyenld hosszisagu szakasz €s egy
ilyen szakasz hossza 50 m+50 m=100 m.
Tehat a sugarat hossza 7-100 m=700 m.

Megoldotta még:
Holderith Anna 8. osztalyos tanuld (XVI. Keriileti Jokai Mor Altalanos Iskola, Budapest),

Sotér Jazmin Sara 7. osztalyos tanulo (Zrinyi Miklos Gimnazium, Zalaegerszeg).

Megjegyzés: A feladat szerzéje Alekszej Zaszlavszkij, Kvantik, 2018/07. 33. oldal
53. feladat, megoldasa Kvantik, 2018/09. 27. oldal.

* sk ok ok o3k

A Matematikai problémak rovat bekiilddinek értékelését a www.mategye.hu
honlapon tessziik kozzé 2024. majus 31-én.
A dijazasban részesiilok oklevelét, dijat a megrendeldk cimére postazzuk.
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LOGI-SAROK

rovatvezeto: Tuzson Zoltan

A korabban Kkitiizott feladvanyok megfejtése
L.634. Mit irjunk a kérddjel helyére?

Al 19
O(O|A|18
ol17

Megfejtés: Mivel a 3 téglalap 21, ezért 1 téglalap 7, igy a 2. sor szerint a kor
meg a haromszog egyiitt 18—7=11, vagyis ?=11.

L.635. Mit irjunk a kérddjel helyére?

7
4
VAPAN
5 10

Megfejtés: Vegyiik észre, hogy 1=5-4—(6+2), 21=6-5—(7+2), ezért 7=
=4-10—(8+2)=30!

L.636. Mit irjunk a kérddjel helyére?
6 4
A
Megfejtés: Vegyiik észre, hogy 6=7+3-4,4=2+4-2, ezért 7=5+9-4=10!

k sk sk ok sk

A Logi-sarok feladatai nem szerepelnek a pontversenyben, ezért a feladatok
megolddsait kérjiik, hogy senki ne kiildje be! A megolddsok nem keriilnek érte-
kelésre.
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Bongard problémak

BP.7. Miben kiilonboznek az elsé csoport abrai a masodik csoport abraitol?

Megfejtés: Figyeljiik meg a bal,

: ; . A O 9
illetve a jobb oldalon elhelyezkedd
alakzatokat. Eszrevehetjiik, hogy o
vannak ko6z6ttiik domboru, homoru, R Q
szdgletes és gorbevonalu alakzatok. o v
A lényeg, hogy a bal oldali alakza-
tok az ablakok jobb oldalan, a jobb ﬂ O ]
oldaliak az ablakok bal oldalan he- Q
lyezkednek el.

k ok sk ok ok

Egypercesek

. Egy gyufasdobozban néhany gyufaszal van. Ha szamukat megkétszerezziik,
majd elvesziink bel6liik 8-at, ezutan a maradék gyufaszalak szamat ujra meg-
kétszerezziik, ismét elvesziink koziiliik 8-at, végiil harmadszor is megismétel-
jiik ezt, iires lesz a gyufasdoboz. Hany gyufaszal volt a dobozban eredetileg?

. Hatarozd meg a tortkifejezés értékét, ha az azonos betiik azonos, a kiilonb6z6
betiik kiilonb6z6 szamjegyeket jeldlnek!

C-S:0O-D-A-L-AT-O-S_,
B-A-L-A-T-O-N '

. A vasarban egy keresked6 600 tallérért vett egy lovat, melyet késébb 700 tal-
1érért adott el. Telt-mult az id6, majd ugyanezt a lovat ismét megvette, most
800 tallért fizetett, s hamarosan taladott rajta 900 tallérért. A 16val kapcsola-
tos adas-vételek eredményeként a kereskedd nyert vagy veszitett, s mennyi
ez a nyereség (vagy veszteség)?

. Egy verseny dontdjébe kilenc hatodikos keriilt be, lanyok és fiuk vegyesen.
Itt a lanyok hat tized része legalabb két feladatot oldott meg hibatlanul. Hany
hatodikos fil és hany hatodikos lany keriilt az orszagos dont6é masodik for-
dulojaba?

. 8 éves koromban apam 31 éves volt, most pedig kétszerannyi, mint én. Hany
éves vagyok?

A feladatok megoldasai a 36. és a 44. oldalon olvashatok.
Roka Sandor: Egypercesek
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HINT LOGIGRAFIKA

HA rovatvezetd: Pusztai Agota

)

El6szor nézziik meg az el6z6 1
havi feladvany megoldasat! A EIN NN RN ERD
jol szinezett képen egy panda- HNNHENEEPARNRER0NONAL
maci feje lathat6 (1. abra). L R B L | EEE
Ebben a honapban bekiil- R
dendd feladvanyt mar nem ti- 1[1[2]a]1
zlink ki, a pontverseny az el6z6 SEIFP
havi megfejtések kiértékelésé- —HHhh
vel lezarul. A kovetkez6 honap- APEIEIEIE
ban megjelenik a www.mate- 1ls]slx
gye.hu honlapon azok névsora, 1[a[2[s[1
akik egész évben jo megfejtése- . ‘1' A Z 1
ket kiildtek és ezért jutalmat Lo
kapnak. tap
Azok kedvéért viszont, akik [l2[ii[2[2]1

egy borongdsabb nyari napon is
szivesen logigrafikaznanak, most 1

is kozliink egy feladvanyt (2. ab- 3sp3[al_lisfolelids
ra). Ennek megfejtését tehat mar 7

ne adjatok postara, nem szamit m
bele a pontversenybe. A megszo- H
kottnal nagyobb méretli az abra,
igy kicsit tobb figyelmet és kitar-
tast kovetel a megfejtotol.

<
w
]
M3
N W]
~
w
~
~

= 1o | [
SIS

— | |w | w]w|a|n|e|D e [wfe|w|=
et 09 |19 |09 |09 |0 | [ (19 (19 [0 ot | [ [t [0

—

J6 szoérakozast és sok sikert a
megoldashoz!

A Logigrafika pontszamaival
kapcsolatos reklamaciok e-mail-
ben (abacusujsag@gmail.com)

torténé beérkezésének hatar-
ideje: 2024. majus 25. 16 o6ra

1 |19 | = [0 |19 o o

2. abra

A pontverseny eredményét a www.mategye.hu honlapon tessziik kozzé 2024. majus
31-én. A dijazasban részesiilok oklevelét, dijat a megrendelok cimére postazzuk.
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MATHS

rovatvezetd. Pilter Adorjan

In the previous month, we started looking at Vedic squares.
If you followed the description your Vedic square should look like this:

O [Q[n|W—=[co|N ||

O[n[—=|[N[Q|w|co|~]|H

O |=|N[W|[hA [\ Q|co |0

O |o(Q|nN|n|H~|WIN|—

O|lo|[g|n|n|[B]w|N|—|[—
O | |[W[O[N|[W]|O|N|W|W
O[PH|0|W[I[QAIN|N|[—=|Wn|n
Olwla|o|lw|la|O|lw| oD
O (N[N |—]w|n|[]|
Nell lNoJ iNo} Vo] INo} INoJl INo INoY INe ) o)

Now, what is the connection of this Vedic square with art?
You can colour! cells with the same number to the same colour:

! the actual coloured version can be found online at http://www.mategye.hu/?pid=aba-
cus/2023-2024%20digit%E11is%20v%E11tozat
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You can connect cells with the same number to have shapes (like 5 in this example):

1[2]3]4]5]6]7]8]9
1[1]2]3]4]5d6|7]8]9
2[2]4]6]8]1[378]7]9
3[3]6]9]3]6]973\6]9
41418371 2T6l1]5]9
s5[al1]e6]2]7]3]874]9
6633976397639
717131 [8]6]4[2]9
glsl7]6T5l4]3]2]1]9
AEEIEIEIEIEIEIEIE

Or you can use your imagination and create your own art. Again, your working
can be sent to:

abacus@mategye.t-online.hu
Please write "MATHS" into the subject field.

Several famous artists used geometric shapes and colours to make masterpieces.
You may want to check works of Piet Mondrian, Maurits Cornelis Escher or
Victor Vasarely.

k sk sk ok sk

Thank you for your active participation. It was my pleasure to read so many
creative solutions. I suggest that you continue and work on your own or in
groups on many-many Mathematical problems, even in English. I wish you all
the best for the summer and for the following years.

% 5k %k ok ok
»Egypercesek” megoldas

1. Okoskodhatunk visszafele (,,rakmodszer”). A harmadik alkalommal duplaz-
tunk, majd elvettiink 8 szalat és elfogytak a gyufak, tehat 4 szalat duplaztunk
ez alkalommal. 4 szal maradt a masodik duplazas és 8 szal elvétele utan.
Emiatt az elvétel el6tt 4 +8 =12 szal volt, ehhez 6 szal duplazasaval jutottunk.
6 szal gyufa akkor maradt az asztalon, amikor elsé alkalommal vettiink el
8 szalat, tehat ekkor 6 +8=14 szal gyufank volt, amit a kezdeti 7 szal dupla-
zasaval kaptunk. Kezdetben 7 szal gyufa volt a dobozban.

A feladat szévege a 33. oldalon olvashato.
Roka Sandor: Egypercesek
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MATHEMATIK

rovatvezetd.: Nagy Barbara

Humor in der Mathematik

Eigentlich miisste 3 die Hélfte von 8 sein. So rein optisch zumindest!

Fiir Romer war Mathe einfach. X war immer 10.

Ich habe neulich meinen Mathelehrer angerufen. Aber er hat nicht damit gerech-
net.

Wenn x=3, wie viel ist 2x? --- 23?

13 von 10 Menschen sind mit Mathe iiberfordert.

Mathematiker stehen nachts auf und miissen 7 7.

Lehrer: "80% aller Schiiler in dieser Klasse haben keine Ahnung von Prozent-
rechnung."
Schiiler: "Herr Lehrer, so viele sind wir doch gar nicht!"

Was macht ein Mathematiker, der vor dem Fliegen Angst hat, dass eine Bombe
im Flugzeug ist? Er nimmt eine eigene Bombe mit, da die statistische Wahr-
scheinlichkeit, dass sich in einem Flugzeug zwei Bomben befinden, nahezu Null
ist.

Welches Tier kann addieren? --- Ein Oktoplus.
Warum konnen Piraten keinen Kreis berechnen? --- Weil sie Pi raten!

"Passt gut auf!" sagt der Lehrer. "Wenn zehn Maurer zum Bau eines Hauses
hundert Tage brauchen, dann brauchen hundert Maurer fiir dieselbe Arbeit nur
zehn Tage. Habt ihr das begriffen?" — "Ja!" ruft die Klasse. — "Jetzt nennt mir
ein anderes Beispiel!" — Eine Zeit lang herrscht Schweigen, dann meldet sich
Daniel am hintersten Tisch: "Wenn ein Schiff nach New York fiinf Tage
braucht, dann brauchen fiinf Schiffe nur einen Tag!"

Quelle: https://www.matheretter.de/mathe-witze
* sk sk ok ok

Az egész matematika tulajdonképpen egy végtelenségig varialhato logikai rejt-
vény — megoldhato talanyok Osszessége.

Stieg Larsson
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SAKK-SAROK

rovatvezetd.: Kardcsonyi Kata

Amikor a gép legyézte az embert

A vilag legnagyobb dobbenetére az 1997. majus 11-én véget érd, hatjatszmas
sakkpartiban az IBM Deep Blue nevil sakkszamitogép sikert aratott az aktualis
sakkvilagbajnok, Garri Kaszparov felett. Ez volt az els¢ eset a sakk torténelmé-
ben, hogy verseny koriilmények kozott a vilagbajnok alulmaradjon egy szami-
togéppel szemben.

Meghataroz6 pillanat volt, amikor a XX. szazad utolso
ket évtizedének egyik géniusza, Garri Kaszparov 1997. ma-
jus 11-én— élete talan legrévidebb ideig tartd rendes partijat
kovetden — érthetetlen, majd kifejezetten diithos arccal fel-
pattant a New York-i Equitable Building 35. emeletén be-
rendezett teremben az asztaltol, és ellenfelét csaldssal megvadolva vesztesen ta-
vozott. Fele ennyire nem lett volna mérges és csalddott, ha valamelyik nagy riva-
lisa — akdr még Anatolij Karpov is talan — gy6zte volna le. De nem, a vesztes
parbajt az IBM Deep Blue nevii sakkszamitogépe ellen vivta, amely a vilag dob-
benetére legydzte a vilagbajnokot. A gép két gydzelem, harom dontetlen és egy
vereség mellett 3,5:2,5 aranyban bizonyult jobbnak Kaszparovnal.

Magat a Deep Blue-t egy bizonyos Feng-hsiung Hsu nevii kinai-amerikai
matematikus kezdte el fejleszteni 1988-ban a Carnegie Mellon egyetemen, ak-
kor még Deep Thought névre hallgatott a masina. Amikor a tervezdi és progra-
mozo6i ugy gondoltak, itt az id6 arra, hogy bevessék az emberi agy ellen, a vilag
két legjobb sakkozdjaval, Garri Kaszparovval és Anatolij Karpovval eresztették
Ossze, aminek a gép szamara csufos vereség lett a vége. Egy évvel késobb Feng
az IBM-hez igazolt, ahol lehetdséget kapott arra, hogy folytassa az altala elkez-
dett projektet, igaz, mar Deep Blue néven.

A Deep Blue mar nem egyszerli sakkprogram volt, masodpercenként
200 milli6 1épésvariaciot tudott kiszamolni €s értékelni. 6-12 1épésre eldre tudta
a meccs Osszes lehetséges allasat elemezni. Négyezer féle megnyitast ismert, és

srer

Par évvel késobb sor kertilt a visszavagora. [dokozben az IBM a Deep Blue-t
a vilag 259. leger6sebb szamitogépéveé fejlesztette, Fengék megduplaztik a gép
lehetséges teljesitményét.

1997. majus 3-an, ezuttal New Yorkban {ilt le egymassal egy hatjatszmas
parosmeccsre Kaszparov és a Deep Blue.
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A mérkézés nyereményalapja 1,1 millié dollar volt, amelybdl 700 ezer dollar
a gyoztes, 400 ezer pedig a vesztesé lett.

Az els6 jatszmat Kaszparov siman nyerte, ekkor tigy tlint, az ember és az em-
beri intelligencia megint siman gyézedelmeskedik a gép felett. Am a Deep Blue
elébb azonnal egyenlitett, majd a harom dontetlent kdvetden johetett a mindent
eldonto hatodik jatszma 1997. majus 11-én. Kaszparov egy téle szokatlan taktikat,
a Caro-Kann védelmet valasztotta, a gép pedig egy futdaldozattal attorte a vilag-
bajnok védelmét, €s mindossze 17 1épésben feladasra kényszeritette.

Ez volt az akkor mar 12 éve vilagbajnok Kaszparov palyafutasanak legrovi-
debb veresége. Az orosz vilagbajnok nem akart hinni a szemének, amikor kény-
telen volt feladni a meccset, a torténelmi parharcot, majd igencsak feldtltan ki-
viharzott a terembdl.

Innentdl kezdve nem volt megallas, jottek az Gijabb és jabb, tokéletesebbnél
tokéletesebb programok, melyek sorban csaptak 6ssze az emberekkel, a kor leg-
jobbjaival. 2003-ban megint Kaszparov volt az aldozat, ezuttal FritzX3D-t6l ka-
pott ki. Aztan jott példaul az Egyesiilt Arab Emirségek-beli fejlesztés, a Hydra,
amely 18 1épést, azaz 9 1épéspart képes elore szamolni, 2005-ben 5,5-0,5-re
verte Michael Adams angol nemzetkdzi nagymestert. Majd egy évvel késobb az
akkori vildgbajnokot, Vlagyimir Kramnyikot 4-2-re verte a Deep Fritz nevii
sakkprogram. Raadasul Kramnyik azt az elényt is megkapta, hogy a jatszmak
els szakaszaban figyelemmel kdvethette a gép szamitasi folyamatait.

A mareciusi feladvanyok megfejtései

Az elso feladvany: 1.a4+ Kxa4 2.Hc3+ Kb4 3.Ha6+ Vxa6 4.Hd5+ Ka4 5.Hc3+
6rokos sakk.

A masodik feladvany: 1.f7 Bf4 2.d7 Fh4 3.Hf6! Bxf6 4.d8=V Bxf7+ 5.Kxa6
Fxd8 patt.

A harmadik feladvany: 1.Bd8 Kxf7 2.Bd7+ Kg8 3.Bd8+ Kg7 4.Bd7+ Kh8
5.Bd8+ Vg8 6.Kh6! Vxd8 patt.

A negyedik feladvany: 1.Bxg4 fxg4 2.Bf§+ Ka7 3.Vc5+ Vxc5 4.Ba8+ Kb6
5.Ba6+ bxab patt.

k sk ok ok ok

A Sakk-sarok pontszamaival kapcsolatos reklamdciok e-mailben
(abacus@mategye.t-online.hu) torténo beérkezésének hatdarideje:
2024. majus 25. 16 ora

k sk ok ok ok

A pontverseny eredményét a www.mategye.hu honlapon tessziik kozz¢é 2024. majus
31-én. A dijazasban részesiilok oklevelét, dijat a megrendelok cimére postazzuk.
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FIZIKAROVAT

/
' rovatvezeto.: Szatmary Zsolt

Q

Korabban kitiizott feladatok megoldasai

861. (mérési/kifejtds feladat) Talalj ki mérési modszert, majd mérd
meg, hogy egy tablatdrld szivacs térfogatdnak hany szazaléka levegd!
Ugyanezzel a modszerrel mérd meg, hogy a szarazhomok térfogatanak o
hany szazaléka levegd, azaz mennyire pordzus! Végezz legalabb

4 mérést a homokkal! Szatmary Zsolt

Megoldas: Ebben a honapban is sok nagyszeri megoldas érkezett. Ezuttal Pa-
tocs Péter 8. osztalyos tanuld (Kempelen Farkas Gimnazium, Budapest) altal
bekiildottek alapjan késziilt megoldast kozliink.

1. mérés: Szivacsban 1év0 levegd aranyanak meghatarozasa. A szivacsban 1évé
levegd mennyiségét igy mértem meg, hogy eldszor lemértem a szivacs €leinek
hosszat, majd kiszdmoltam a térfogatat. Ezutan egy iivegbe t6ltéttem 500 cm?
vizet, az livegbe beleraktam a szivacsot, majd kivettem. Ezutan megnéztem,
hogy mennyivel lett kevesebb viz az {ivegben: ennyi levegd volt a szivacsban,
hiszen a viz kiszoritotta a szivacsbol a levegét. Eredményeim: Visivacs + Vievegs =
=12,5-6,5-3=243,75 c’, Vievegs=AV=500-300=200 cm®. Ezek alapjan:

Vlevegé _ 200
243,75

" ~0,82. Tehat a szivacs térfogatanak 82%-a levego.

levegd ~ szivacs
2. mérés: A szarazhomokban 1év6 levegd aranyanak meghatarozasa. A homok-
ban 1évo levegd mennyiségét ugy mértem meg, hogy egy iivegbe toltdttem
200 ml vizet, amelybe beledntdttem egy kis poharnyi, 146 ml szarazhomokot.
Ezutan megnéztem, hogy mennyivel lett nagyobb az iivegben 1év6 viz-homok
keverék térfogata. A térfogat névekedése és az eredeti térfogatanak a kiilonb-
sége lett a homokban 1év6 levegd térfogata. Négyszer végeztem el a mérést,
eredményeimet tablazatban foglaltam 6ssze.

Viz Hom"ok Egyiittes :l“érfoga}t Homokban 16vé Széra,zhomok tér-
) levegdvel térfogat | novekedése e fo ga}tanak ekkf)ra
(ml) (ml) (ml) része levegd

1. 200 146 267 67 79 54,1%
2. 200 146 271 71 75 51,4%
3. 200 146 280 80 66 45.2%
4. 200 146 274 74 72 49,3%
atlag | 200 146 273 73 73 50%
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Tehat az altalam hasznalt szarazhomok porézussaga 50%. Mérési hibat a térfo-
gat értékek, foleg az egyiittes térfogat leolvasasa okozhattak.

867. (7.) Artarék légparnas asztalon kisérleteznek.
Egyik kisérletben a 200 g, illetve 500 g tomegii korongo-
kat egymas felé 10kték 5 m/s, illetve 1 m/s sebességgel.
Utkozésiik utdan a korongok szétpattannak, ellenkezd
irdnyba mozognak. Mekkora lett a nehezebb korong se-
bessége, ha a kdnnyebb korong sebessége 3 m/s lett? A
masik kisérletben ugyanilyen modon inditjak a korongo-
kat, de most apré magnest szereltek rajuk, igy a korongok az iitk6z¢és utan dsszetapadtak.
Most mekkora lett a sebességiik? Melyik kisérletben ,,veszett el” tobb mozgasi energia?

Szatmary Zsolt

Megoldas: Mindkét esetben alkalmazzuk a lendiiletmegmaradas torvényét!
Az elsé esetben, mivel szétpattantak a korongok, igy az iitkdzés utdn mindkét
korongnak kiilonb6z0 lett a sebessége, jeloljiik ezeket ui-gyel, illetve us-vel.
mi-vi+my-va=mi -u1+ms-ux. Valasszuk a pozitiv iranyt a kisebb korong kez-
deti sebességének irdnyaba. igy tehat az adatok: vi=5 % ;m=—1 % s ur=—3 % ;
mi=0,2 kg; m>»=0,5 kg. Behelyettesitve: 0,2-5+0,5-(-1)=0,2-(-3)+0,5 - u>.
Ebbdl u2:2,2% , ahol a pozitiv eldjel azt mutatja, hogy a nagyobb korong a
valasztott pozitiv iranyba halad tovabb.
1

A mozgédsi energia megvaltozasa: (fmlu : +%m Ju ;) —(%m]v?+%m2v Zj =

G 02-(=3) + % 05- 2,22) f(% 025 +%- 05- (—1)2) =_0,64J. Lathatjuk, hogy

nem volt tokéletesen rugalmas az iitkozés. A masodik esetben az litk6zés utan
egyiitt ment a két korong tovabb, tehat tokéletesen rugalmatlan volt az iitk6zés.
Jeloljik a kozos sebességet vi-vall A lendiiletmegmaradés torvénye most:
mi-vitmy-v=(mi+m) -w. Azaz 0,2-5+0,5-(-1)=(0,2+0,5)-w. Ebbdl

w.=0,714 % . A pozitiv elgjel azt jelenti, hogy a vélasztott pozitiv iranyba, azaz
a kisebb tomegii test sebességével megegyez6 iranyba mennek tovabb. A moz-
gasi energia megvaltozasa: % -(0,2+0,5)-0,714>— (% 0,2-5 + % -0,5- (—1)2) =

=-2,57 J. Tehat a tokéletesen rugalmatlan iitk6z€s esetén ,,veszett el” tobb moz-
gasi energia.
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868. (7., 8.) Hokotroval takaritjak le az utat. A hokotrd
elétt egyre nagyobb mennyiségli ho gyiilik 6ssze, ezért egyre
nagyobb vizszintes iranyt er6vel kell tolnia a havat. A hokotrast
120 méteres szakaszonként végzi, és ekkor a felgytlt havat ki-
forditja az ut szélére, és igy Ujra iires lesz a kotrofeliilet. Az
egyenletes mozgashoz sziikséges toloerd kezdetben 1000 N-os,
és méterenként 100 N-nal novekszik, ahogy gyiilik fel a ho. . £
Mekkora munkat végzett a hokotro egy 1200 méteres utcan végighaladva, ha végig al-
lando 1,5 m/s sebességgel haladt? Mekkora volt a hokotro atlagteljesitménye?

Szatmary Zsolt
Megoldas: Elészor szamoljuk FN)
ki, hogy mekkora lesz a sziiksé- 3888 1 . ':
ges toloerd a 120 méteres sza- Lo
10000 T

kasz végén: 1000+120-100= |
=13 000 N! Ez alapjan készitsiik

: 6000 T
el a toloerd-ut grafikont! A gra- 2000 4
fikon alatti teriilet fogja meg- 2000 \\\
adni a munka szamértékét. W= \ L
100

1000413000 | 120
— 1000213999 150 ~840000 1. s(m)

Tehat egy 120 méteres szakaszon végzett munka tizszerese lesz az 0sszes vég-
zett munka, azaz 8,4 MJ. Ez fiiggetlen a hokotrd sebességétdl. A teljesitmény

viszont nem, hiszen Péﬂ—g—%—lo 500 W, hiszen a hokotré 80 s alatt

tesz meg 120 métert.

869. (8.) Simon kapott az
Egyesiilt Allamokban é16 nagybaty-
jatél egy 40 dollaros vizforralot, Auto-off Yes
melynek dobozan olvashatok a mel- Color Gray
1ékelt adatok. Sajnos a rokonok nem Cord Storage  Yes
n<?ztek u’tana, és nem tudtak, hogy"a Dimensions 9.5"H x 8.5"W
két orszag elektromos rendszere kii-

Specifications

16nbéz6. Si . . Filter Yes

6nboz6. Simon jol tud angolul, és

nagyon szeret elektromos dolgokkal Number of Cups 7 Cups
kisérletezni, igy megprobalja Ma- Volts 120V
gyarorszagon haszndlni. Ezért egy Warranty 2 Year Limited
transzformatort készit. A muhelyé- Water-level Indicator Yes

Wattage 1500W
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ben talal egy 2760 menetes tekercset. Mekkora legyen a masik tekercs menetszama?

Mekkora lesz a két kdrben az aramerdsség hasznalatkor, ha a transzformatora lényegé-

ben veszteségmentesnek tekinthetd? Szatmary Zsolt

Megoldas: A transzformator primer fesziiltsége lesz a magyarorszagi 230 V, a

szekunder fesziiltség — értelemszertien, a tablazatbol kiolvasva —120 V. Ehhez a

letranszformalashoz kell megvalasztani a két tekercs menetszamat. Mint tudjuk,
U, _ N,

a transzformator fesziiltségei €s menetszamai kdzott fennall, hogy TN . En-

nek megfelelden két valasztdsa van Simonnak. Az els6 eset, hogy a 2760-as
230 _ 2760

menetszamu tekercset valasztja primer tekercsnek. Ekkor a o~ N eceven-
2

let alapjan 1440 adddik a szekunder tekercs menetszamara. A masodik esetben

a 2760-ast valasztja szekunder tekercsnek. Igy a %;8 % egyenletbdl 5290
adodik a primer tekercs menetszamara. Hasznalatkor, az adatokbol kiszamol-
hatd, hogy I» :iz%)—u 5 A erbsségi aram folyik a szekunder korben,
2
azaz a vizforralon. Mivel a transzformator veszteségmentesnek tekinthetd, ezért
1500
aP1 P2 Igyl :—z:m—6,52 A

Ennyit vesz tehat fel az elektromos haldzatbol. Latszik, ha a fesziiltséget
letranszformaljuk, az aramerdsség feltranszformalddik azonos aranyban.

870. (8.) Léna 5 dioptrias nagyitojan keresztiil nézve a
szamologépét, attol 10 cm-re tartva a nagyitot, kétszeres na-
gyitasu képét latja. Milyen képet lat? Milyen messze kellene
tennie a nagyitot a géptol, hogy egy masik, szintén kétszeres
nagyitast kép jojjon létre? Milyen kép lenne ez? Mekkora
lenne ekkor a képtavolsag?

Szatmary Zsolt

Megoldas: A gytjtélencse a fokusztavolsagan, f =%=0,2 m=20 cm-en be-

lillre helyezett targyrdl nagyitott, egyenesallasu, latszolagos (virtualis) képet lat-
hatunk, fényképezhetiink. Fontos tudni, hogy ez a képernyon, papirlapon nem
felfoghato, csak egy masik optikai eszkdzzel (emberi szem, fényképezdgép op-
tikaja) leképezve lathat6. A masik esetben valodi, ery6n felfoghatod, forditott
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allast kép jonne létre, ahol a nagyitas kétszeres, igy k=2¢. A leképezési térvényt

alkalmazva felirhato: 21—0 :% +% . Ezt megoldva kapjuk, hogy t=30 cm. Tehat

30 cm-re kellene tennie a géptdl a nagyitot. A képtavolsag 60 cm lenne.
* ok sk ok ok

A Fizika pontverseny pontszdamaival kapcsolatos reklamdciok e-mailben
(abacus@mategye.t-online.hu) torténo beérkezésének hatdrideje:
2024. majus 25. 16 ora

k sk sk ok sk

A pontverseny eredményét a www.mategye.hu honlapon tessziik kozzé
2024. majus 31-én. A dijazasban részesiilok oklevelét, dijat a megrendeldk ci-
mére postazzuk.

k ok sk ok ok
»Egypercesek” megoldas

2. A tortkifejezésben 10 kiillonb6zo betli van, tehat mind a 10 szamjegyet hasz-
nalnunk kell, igy a 0-t is. A 0 nem keriilhet a nevezdbe, csak a szamlaloban
allhat. Ezért a szamlaloban levé szorzat értéke 0, emiatt a tort értéke is 0 lesz.

3. Tegylik fel, hogy a keresked6nek kezdetben 1000 tallérja volt. Az elsé va-
sarlas utan lett 1 lova és maradt 400 tallérja. Miutan eladta a lovat, ezutan
1100 tallér volt a zsebében. Majd ujra megvette a lovat, ekkor 300 tallér ma-
radt nala. A 16 900 talléros eladdsa utan 1200 tallérja lett, tehat az adés-véte-
leken 200 tallért keresett a kereskedo.

4. A lanyok hattized része legalabb két feladatot oldott meg hibatlanul — emiatt
a lanyok szama csak 5 lehet, hiszen ezen kiviil a tobbi szam (1-t61 9-ig) hat-
tizede nem egész szam. A dontén 4 fia és 5 lany vett részt.

5. Edesapam és kozottem 23 év a korkiilonbség. Ha az édesapam kétszer annyi
idds, mint én, akkor annyi évvel idésebb, mint amennyi éves én vagyok. Mi-
vel 23 évvel idésebb télem, igy én most 23 éves vagyok.

A feladatok szévegei a 33. oldalon olvashatok.
Roka Sandor: Egypercesek
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KONYVAJANLO

Roka Sandor: Zénon figyelmeztetése
Feladatok a matematika tortéenetebol

ZENON
FIGYELMEZTETESE

FELADATOK A MATEMATIKA
TORTENETEBOL

N
Lo )

8

TYPOTEX

XN

A Fold nagysaga, a nagy Fermat-
sejtés, a grafelmélet sziiletése, az éles
eszli Dido és a kor négyszdgesitése —
jobbnal jobb témak a konyvbdl,
amelybdl vildgosan kideriil, hogy a
matematika nem szabalygyiijtemény,
hanem a gondolkodas iskolaja. A
szerz6 hosszl idon keresztiil tartott
matematikatorténeti el6adasokat, ame-
lyeken a kétezer éven at megoldatlan
talanyoktol kezdve az Erdés Pal-féle
Happy End-problémaig szamtalan o6-
rokzold kérdésrél szo esett.

A kotet 1018 évesek (és tanaraik)
szamara készitett Osszedllitas, amely
nemcsak a feladatokat és megoldasa-
ikat tartalmazza, de a legendas problé-
mak torténeti hatterével is megismer-
teti az olvasot.

A konyvesboltokban 2700 Ft-ért kaphato, webshopunkban (www.typotex.hu)
és az alabbi boltjainkban pedig 25% kedvezménnyel vasarolhaté meg
a tobbi kiadvanyunkkal egyiitt.

Olvasok boltja

1136 Budapest, Pannonia u. 35-37.

www.olvasokboltja.hu

Typotex Kiadé
1024 Bp., Fillér utca 9-11.
www.typotex.hu

TYPOTEX

ELTE TTK-n 1év6 pultunk
1117 Budapest, PAzmany Péter sétany 1/a



KONYVAJANLO

Kedves Olvaso! A MATEGYE Alapitvany az alabbi kiadvanyokat szeretné a figyel-

mébe ajanlani.

Zrinyi 2019

Zrinyi 2020

Zrinyi 2021

Zrinyi 2022

Zrinyi 2023
Tanarverseny 2004-2013

Zrinyi Ilona Matematikaverseny feladatai 2001-2010. 3. osztaly
Zrinyi Ilona Matematikaverseny feladatai 2001-2010. 4. osztaly
Zrinyi Ilona Matematikaverseny feladatai 2001-2010. 5. osztaly
Zrinyi Ilona Matematikaverseny feladatai 2001-2010. 6. osztaly
Zrinyi Ilona Matematikaverseny feladatai 2001-2010. 7. osztaly
Zrinyi Ilona Matematikaverseny feladatai 2001-2010. 8. osztaly

Gordiusz Matematika Tesztverseny feladatai 2007-2008.
Gordiusz Matematika Tesztverseny feladatai 2009-2010.
Gordiusz Matematika Tesztverseny feladatai 2011
Gordiusz Matematika Tesztverseny feladatai 2012
Zrinyi 2013 (9-12. osztaly)

Zrinyi 2014 (9-12. osztaly)

Zrinyi 2016 (9-12. osztaly)

Zrinyi 2017 (9-12. osztaly)

Zrinyi 2018 (9-12. osztaly)

Zrinyi 2019 (9-12. osztaly)

Zrinyi 2020 (9-12. osztaly)

Zrinyi 2021 (9-12. osztaly)

Zrinyi 2022 (9-12. osztaly)

Zrinyi 2023 (9-12. osztaly)

Fizika az Abacusban

Bataszéki Matematikaverseny 2008-2016

Matematika az Abacusban 2000-2004

Matematika az Abacusban 2005-2009

Matematika az Abacusban 2010-2014

Matematika az Abacusban 2015-2019

Hibas feladatmegoldasok az alt. isk.-ban — Orosz Gyula
Gordiusz csomag (Gordiusz 2009-2010., 2011., 2012. évi konyvek)
KMF csomag 2001-2010. évi versenyfeladatok (3., 4., 5., 6., 7., 8. osztaly)

A kiadvanyok az aldbbi elérhetdségeken rendelheték meg:

Tel.: 76/483-047  E-mail: mategye@mategye.t-online.hu

1900 Ft
2500 Ft
2500 Ft
3000 Ft
3000 Ft
1600 Ft
1700 Ft
1700 Ft
1700 Ft
1700 Ft
1700 Ft
1700 Ft
1700 Ft
1700 Ft
1700 Ft
1700 Ft
1700 Ft
1700 Ft
1700 Ft
1700 Ft
1700 Ft
1700 Ft
2000 Ft
2000 Ft
2500 Ft
2500 Ft
2500 Ft
2500 Ft
2500 Ft
2500 Ft
2500 Ft
3000 Ft
1900 Ft
4000 Ft
7000 Ft



